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rcturtant2emaieftatififti,fretus perue- 
tufto,ac celebri nomine Apolloni; Per- 
gcxi cognomento magni Geometra , 
quem rediuiuum exhibet: Et vaticina- 
tur (ibi Sanili tate m tuam exeo nonni- 
hil velut in tranfitu delibaturam , cum 
totius regendx Ecclefiae graui ponde- 
re defeflus^d aliquam intenti animi re- 
Iaxationem etiam hoc ftudiorum ge- 
nus in fecretum tuum admiferis. Iam- 
pridem animi voto Sanólitatis tuq bea- 
tifsima ve (ligia exofculatus funi, non 
modo dignitatem tuam in tei fèd te in 
dignitate tua veneratus . Nunc meas 
deuotionis donarium hoc fupplex fa- 
(ligiotuo deftinaui ; dignion monu- 
mento, fi fuppetet, adoraturus . 

Kagufà Kal. Aug> AnnotuiPonùficAtus nono l 





AD LECTOREM- 




IEPTENN1VM iam ferme eft, Ami- 
ce Le&or,ex quo ApolloniumPeigeuni 
c tenebrarum orco cru tum,luci & Mun- 
do rcdiuiuumex parte reftitui , ex par- 
te inquarti, quia, cani duo fuerint Libri 
ab eo de Inclinationibus confcripti, 
^qucProblcmatavniucrfaliacontinentcs,primustan- 

tum, cui quatuor priora inerant, à ine tunc cditus fuit, ie- 
cundo, qui quintum compleótebutur , ob cas , quas in fine 
illiusopufculiattuli, rationcs,in opportunani rnagisoc- 
cafionera dilato. Excideratmihifane,fateor,abeo tem- 
pore omms de quinti Problematis folutione memoria, 
dum me ipfum pnuatis publicisque negotijs difticuiter 
exfoluo. Verummcniibus prxtcritis, dum capta com- 
mentarla rcuoluo&reuifo, venir in manum prima huius 
Problematis olim ordita delincano . Perculit ìlhco ani- 
mum publicafides, ibtimquepoll.citiseiTeftandumme^ 
cum iptcdcorcui, pudore motusfimulac pietatc : ilIo,ne 
forte quifpiamexcufationesprioris libelli, non ex nccei- 
fitatcprouenifl"c,fcdquodopenimpar eueminterpreta- 

rctur: hac,ac vuum tana exccllentcm in ipfo quali vie* li- 
mine 




mine fine vita relinquerem. Quamuisautem in hoc Pro- 
blema te pi u ics fintcafùs, plurefq) in eorù de termina tio- 
nibus&conihucìioinbusdifficultatesoccurrantjadcjuas 
toNédasA^rrrrninationefc|;&conftruótionesordinandas 
&dcmonftradas, pra-tcriudicium &fcicntiam,fummnm 
otium défiderart -tur , quo me nequaquam fìui,ijs,qui me 
mcaq; vita; conditionem nouerunt,exploratum eli Tan- 
tum tamen apud me pudoris & pietatisftimuli valuerur, 
vtreiolutionis greffibus infiftensex irto meLabyrintho 
paucorum dierum ipatio facile expedierim 

E rrabunda regens te» ut ^vejìigia filo . 
Iam perfetta & exlcripta omnia erant, Typographique 
opeiam folam expcclabant . Cura ecce vir nobilis &di- 
fertus Georgius Strachanus Scotus , fufcepta in Orientem 

peregnnationc,Ragufamdiuertit,&prateraliahumani- 
tatis officia libellum mihi exhibuit, quem ab Aurore, 
Alexandr< Anderfono,conciue & amico fuochariilimo, 
ad me miffum legendum commendarne. Legilibenter& 
relegi, non tradentis &mittentis folum , fed edam ardi- 
menti caufa mihi admodum grattini. Ex quoquidem In- 
tegro feliciffimum Anderfom ingenium>& in arte Analy- 

«caloIcrtiam&fubriIitacempcrfpcxi,&Iaudo.Moucrat 
quidem animum,fateor,dum fub titufoJibri, toiwpcxfa* 

tioneadLecTroremprofiteturpcifici.pcrrationemftnpn.. 
mi Lemmatis, Aequationcm ad tcrtium rationis graduai 
aicendentem.in quadata magnitudo homogenca» ignora: 
fub altero coefficiente noto comparatili": cura tamen nul- 
lam haberc viam fateretur , qua Aequationcm fimplicem 
eius gradusabiolueret.prarterduarum mediaruminuen- 
tionem . Verum Lemmate attentiti* pcrpenio, in morem 
prxihgij lufiffc virum doftum aninuduerti , &pro folido 



no- 



nobis plamimperafcenfum fuppofuiflTc. Qualufusjpe.« 
dcclcgantiusvfusfuit.dumpiodctcrminacioneProble- 
matis in cafibus omnibus diflìcilionbus,Acquationisiux 
determinationem poli fuain analyfim fubilttuit, vtar- 
duam inucntioncm maximx & minimx intcrceprarum 
cuitaren quamuisfine ipfa inucncionc Problema deter- 
minar! non polììt . Qux lane & alia vt erudì rioni & fama: 
virinihildetrahune, ita eum dexrcritatc & ingenti acu- 
xnine prxditum indicant:quem ego amo & maximi facio. 

Cxterum, Amice Lector , fi meisvotis & tuo fortaflc- 
defidcrio cardius fatisfeci , id te rogatum maxime vclim, 
V t xq ui boniqu c confulas, & confidercs,quam multa fine 
& varia, qux humanorum coniìliorum, aótuumquccuen- 
tus impedire, &animos etiam conftantes alio Sedere & 
obliquare poflunt . Vale-. 

Ragufx, Kal. Aug. Anno M DC XIII. 



Ad Virum Clariffimutn 

MARINVM GHETALDVM 

PAT. RAGVSINVM 
ob Apollonium Rediuiuum 

Epigramma . 




OVl vitam mìferodat, vita dignus f>aletor\ 
H <ec lex , b<ec veterum con/ite tu do vetus ; 
Qu*que miroilluflri'vitam feruarit , honore 

Illuflriin terris njiuere àignus erit. 
Tuilluflri fimuly & mifero, vitamquededifti 

Perg<eo,atque decus , doBe Ghetalde,fent: 
Vita, igìtur dignus velTSlejloris , Geometra 
Nomine tu Mtgni dignus } vt lite fuit . 



Georgius Strachanus 
Mernienfis Scotus Ragufi 
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Lemma L 

[INT dux redbe ìincx AB CD, quarum 
A B fecctur bifariam in E,& à punóhs A E B 
ducan tur tres parallela: AC EF BD fc- 

_ cantes reótam CD in pun&isC F D. Dico 

arquales efle CF FD. 

Sienim AB CD fint parallela:, parai- 
lelogramnia crunt AF FB, ac proinde 
A E cqualis erit C F,& EB equahs FD, 
sequaìia * cnim liint paraJIclograinmo- 
rumlateracx aduerio, icdpcnuntur a:- 
qualcsAE EB, ergo 9- 
qualeserut &: CF FD. 

Si vero non fint pa- 
rallele AB CD, con- A E 
uenient inter le. conuc- 
niantinG» ergofìmilia 
erunt triangula GAG 
GEF, ob parallclas e- 
nim EF AC angulus 
GAC^qualiseft angulo 
GEF, &£ angulus GCA, A 




c 



mi. 
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sequalis angulo GF E> 
quarc vt AG ad G E, 
itaeritCG ad GF,&: 
exiftente pundo E in- A 
terpun&a AG, erit di- 
uidendo, &c conuerten- 
do,exiftentevero Gin- 
ter A E , erit compo- 
nendo, & conuertendo, 
atexiftete A inter EG r 
crit conuertendo , &c 
per conuerfionem ra- 
tionis, vt GE ad E A» 
ita GF ad FC. 

Etquoniam propter paraHelas DB EF angnrus G DB srcitralis 
ed angulo GFE, &cartgulus GB D angulo GE F, (imilia eranc 
tnanguia GDB GFE, vt igitur BG ad GE, ita crit D G ad 
G F, &:exiftente G inter EB, erit componendo, exiftente vero E. 
inter GB, erit diuidendo, at exiftente B inter EG, erit co im e r- 
tendo^&pcr conuerfionem rationis,&:rurfus conuertendo, vt B E 
ad GE, ita D F ad GF,. fed vt GE ad E A , ita eft GF ad 
FC, vtdemonftrauimus, ergo ex squali erit vt BE ad E A, ita 
DF ad FC, fed BExquaUscft EA, ergo &c DE a;qualis. erit 
FC quodetat oftendendum . 

Lemma IL 

SI in diametro circulLetiam produci, fumanrur duo 
pun&a à centro arquediftancia, & ab ijs ducantur ad 
raftamlincamm circulum cadentem dua; reda: perpen- 
diculares. Segmenta cadentis inter circumferentiam , &: 
pcrpendicularesinterieóbi «rc|ualia erunt. 

Sumantur in diametro circuii DF, duo punda C G à centro 
quod Cn V xque diftantia, &c ab ijs ad re&am E H cadentem in cir- 
culumducanturduxpcrpendiculares CB GR, ipfaque EH, fecct 
ci r calura in ptmàts EH. Dico EBHR xqualesefle. Ducatur enim 
V iC perpendicularis ad EH, erunt igitur tres parallela BC KV 
um.t G ^ atquclimtxquales G V VC, ergo * xquales erunt, ScK R, 
T*$9. KB,led aiquales quoque funt KH K E, ergo per acqualium xqua- 
libuslubdudioneni,veladditionem ; erunt sequalcs &: EB HR. 



Sed 
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Scd retta EH tangat circulumin K- Dico xqualcs efle KB, KR. 




iunsamr cnim KV,ca perpend icularis * crit i pfi FK,1 nde tres pn- 
rallelx crunt GRVKCB, atque funt arquales Ci V V C, ergo 
arquales * crunt Se KB KR, quareconftat propofitum. *«M« 

Lemma III. 

DAto quadrato, aliud quadratilo] in data rationcin- 
uenire . 

A 2 Sii 



n 
fi 
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Sic d.i- 
tum qua- 
drati! cu- 
ius latus 
AK, & 
data ratio 
AG ad 
AC.Opor 

tet inuenire aliud quadratimi, vt quadratura AK ad quadratura 

ioucntumtiabeatratioacm vt; AG ad A C. Ponanturmdire&uiiì 
AG AC,& expuncto A ducatLW AK ita vt cu ai ACconftituat 
angulum quandunque , Se mngatur GK, eique parallela ducato* 
CY occurreus KA produftafriu Y\ in redi autem KY deferi- 
baturfemicircukis YIK, &:ex A ipfi. K Y ducatarperpsndicularis 
AI vfquc adciraniifereatiami, firpun&um A fit io* diametro K Y r 
fi.vero.fk extra diatiwtrutn , ducatur AI contingens femicircu- 
lum in L Qironiam igitur parallelas font GK CY, erunt anguli 
A G K AC Y xquales , &C xqaaks quoque anguli A K G AYC; 
vnde fi nilia triaugula AG.K AC Y. vt igitur AG ad AC ita 
erit AK ad AY, Sedvt AK ad AY ita Squadratimi AK ad 
quadratum AI, Ilmtenim tres proportionales AK AI AY, &l 
cft vt prima* ad tertiam ita quadratura prima: ad quadratimi fe- 
cunda, ergovt AG ad AC ita erit quadratum AK ad qua- 
dratura AL fattura eft igitur quod oportebat . 

Lemma IV. 

SI NT ctaofcmicirculi ÀBC DEF in dirc&um ba- 
fes habentes AC DF, qui feinuicemfecent, edam 
ficanipleanturiii M, &iungatur AM, ducatur autem 
AK corrringensfemicirculum DEF in K fi pundum 
A fitexcrabafimfemicirculi DF, fi vero fit iniplabale 
ducatur AK perpendicularis ipfi DF fccans temkir- 
culum DEF rn K, & exiftente V centro circuii 
DEF, fiat VG arqualis V C. Dico vt AG ad AC 
ita efFe quadratum AK adquidratum AM. 



Concita tu renim MC, & lenti crrculus DEF ve! circulus com- 
Fktusfecet AM etum produ&am in H, Se conetìatur quoque 

GH, 
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GH, fcducAtur VZ perpendicularis ad M H. Aeqnales* igitur 3*'*"f 
erunt MZ ZH, & ipfa VZ parallela crit ipfi MC, W x \.^ 
MC pcrpendicuUriseftad MH, reftus ed cairn angulus A MC 
in i'cmicirculo, Quare ob eas parallelas &C anguli ACM A VZ 
a:quales erunt > Et propterca fimilia tnangula AMC AZV. vt 
igitur AV ad AC ita crit AZ ad A M. Et exiftente punfto V 
inter AC, erit conuertendo &: diuidendo , exiftente vero A inter 
CV, crit conuertendo òc componendo, at exiftente C inter 
AV, ent per conuerfionem raiionis &: conuertendo vt VC hoc 
cft VG ad AV ita ZM, fra ZH adAZ, 6c rurfus exiftente 
V inter AG, erit componendo, exiftente vero A inter VG, erit 
diuidendo , at exiftente G inter AV, erit conuertendo &: per 
conuerfionem ratioms &c turfus conuertendo vt AG ad AV ita 
AH ad AZ, &: permutando vt AG ad AH ita erit A V ad 
AZ. Duo igitur triangula AHG AZV circa xquales angulos 
quiùintad A propornonalia habent latcra , ergo * funt xquian AJM| 
gula, quare angulus AHG axjualis eft angulo AZV, &; angulus 
AGH xqualisangulo AVZ, ibdangulis AZV AVZ a:quales 
fontanguh AxVIC, ACM vtiique vterque propter parallclas ZV ' 
MC, ergo anguli AHG AGH a-quales iunt anguhs AMC 
ACM, acproinde fimilia triangula AHG AMC. Vr igitur A G ad 
AC ita erit AH ad AM. Sed vt A H ad A M ita * eft rctìangu- , 8gxg . 
lum HAM adquadratum AM,eandemenimhabent altitudinem 
AMjCrgovt AG ad AC, ita crit redangulum H AM, hoc * eft $%^f€ 
quadratura AK ad quadratum AM, quod cut oltendendum. x*rry . 



Lemma 
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Lemma V. : 

SInt duofcmicirculi ABC DEF in dire&umbafesha^ 
bentes,&re&a AK contingcns femicirculum DEF 
inKfecctalterum ABC in T,& ex centro circuii DEF, 
quodfit V ponatur VG aqualis VC, &per A ducatur 
vtcunquereóta linea A E BHfecans circumferentiasÀ'F 
TC in pundtis E B, Circumferentiam vero KD in 
K&iunganturGH GK KD> quibus parallela agantur 
CS CY YXfecantes BA TA FA etiam continua- 
ùmh tasin punftis SYX,& fiat # vt AG ad AG, Ita quadra- 
tura AK ad quadratura Al. Dico vt A G ad AC, ita 
effe FC ad CX, &ita EB ad BS, & ita quoque K T ad 
TY, adque vnumquodque re&angulorum YA^ EAS 
FAX quadrato Al acquale effe. 

Quoniam enim aquales funt V G VC, &a:quales quoque VD 
VF, erunt perarqualiuinscqualibusadditionem, vel iubduftionem 
«quales & DG FC. & quoniam propter parallelas KD XY 
arqualesfuntanguli GDK CXY, & propter parallelas GK CY 
aequalesanguli DGKXCY fimilia erunt triangula DG K XCY, 
vtigitur GK adGD, itaerit CY ad CX, &c permutandovi G K 
ad CY,ita GD, hoceft FCad CX. 

Aequèquonia parallele funt GK C Y eritangulus AGK arqua- 
lisangulo ACY, &angulus A KG aequalis angulo AYC, vii- 
A defimilia* erunt triangula AGK ACY & propter fimilitudi- 
nem erit, vt AG ad GK, ita ACadCY,& permutando vt AG 
B *ad AC, ita GK ad CY,fcdvt GK ad CY oftenia eft FC ad 
CX, ergo vt AG ad AC, itaerit FC ad CX» quodeftoprimum. 

Deinde iunga tur BC, &ei parallela agatur GR, sequalis igitur 
erit angui ns ARG angulo ABC, &c ideo reftus , quia &c iplc 
Lm.M. ABC infcmicirculore&useft, vnde HR*E B xquales erunt. 

Etquoniam parallelfiunt G H CS, eritangulus GHR a-qua- 
lis angulo CSB, eft autem & angulus HRG asqualis angulo 
SBC, rectus nempe refto , ergo fimilia erunt triangula HRG 
SBC, quarevt GH ad H II, itaerit CS ad SB, ^permutando 
vt GH aj CS,ita HR, hoceft FB ad BS. 

Similiter 



Ltm. *» 



t.Stxt$ m 
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Similiter quoniam parallela fon! G H CS angui» A 0 H AC S 
erunt equales, & atquales quoque angui) A H O A 51 , «imo » 
muia-mangula AGH ACS, vtigmir AG ad G H . ita cr 
AC ad CS.&: permutando, ve AG ad AC.ita G H adCS, kd 
vt GH ad CS, ita eft EB ad BS.vt demonftrauimus: ErgoU AU 
ad AC, itaerit EB ad BS, quodcftolccundum. 

Iam conedatur TC, &:ci parallela agami GL, ergo angulus 
KLG rqualis erìt angolo ATC, led rechiseli ATC mlcmicK- 
culo, crgo&: K LG reduserit , Si idcoxqualcs • LK KT. 

Et quoniam fimiHafunt triangola KLG Y T Ciuntemmcqua- 
Ies angoli GKL CY T obpaiallelas G K CY, & equateanguU 
KLG YTC, quia redi, Eric vt GK ad KL, ita CY ad Yi, 
K permutando. vt GKad CY.ita KL hoccft KT ad TY,icd&. 
A G ad \C eft vt GK ad CY , vt demonftrauimus ad hgnnm li, 
Ergo vt A G ad A C, ita erit KT ad T V , atque id cfto temimi . 

Ltquoniam umilia lunttriangula AG K ACY, vr tdfignum A 
demonftrauimus , erit AG ad AK, vt AC ad A] , ^ permu- 
tando AG ad AC erit vt AK ad AY , icd \t AK ad A* , ita 
•eft quadratimi AK ad redangulum Y AK» font cium eiujdcm 
altitudinis AK, ergovt AG ad AC: ita erit quadratimi AKad 
redangulum YAK, fedvt AG ad AC, ita pooirar quadratoni 
AK ad quadratimi AI, ergo redangulum YAK quadrato AI 
xquale erir, quodeftoquartum . 

Aequx quoniam Umilia font triangola AGH ACS» vt ad li- 
gnum C demonftrauimus, erit vt AG ad AH, ita AC, ad Ab, 
He permutando , vt AG ad AC, ita AH ad AS, icd vt AH ad 
AS, ita • eft redangulum E AH ad redangulum EAS eandem /.*«/». 
cnim E A altitudinemhabcnt, vtigitur AG ad AC, ita erit rc- 
ftangulum E AH hoccft Squadratimi AK ad redangulum EAS, }f , Ttrm 
fed^t AG ad AC, itaponiturquadiatum AK ad quadratum AI, tjf. 
ergo redangulum EAS xquale erit quadrato AI , quod cfto 
qumtum . 

Poftrcmo quoniam parallclx funt KD XY erunt anguli ADK 
AXYxqualcs, èc xquales anguliAKD A Y X , &: ideo fimiha 
triangula ADK AX Y, vtigitur AD ad AK, ira erit AXad AY, 
fed vt AD ad AK, ita eft* quoque AK ad AF, rcdanguluemm if.uxtì 
F AD xquatUi * quadrato A K , ergo vt A X ad AY , ita erit AK se. r«r- 
ad A F : Vnde redangulum FAX iub extremis 'acquale eritredan- *9 • 
gu!o YAK lubmedijs, (ed redangulum YAK xqualc eft quadrato 
A I , vt quarto loco demonftrauimus : Ergo Se redangulum FAX 
eidem quadrato Al xquale erit, quodpoftremo loco cratdemon- 
ftrandum . 



» APÓLLONIÌ REDIVIVI 



COROLLARIVM. 

/^Onftat igitur rc&angula YAK EAS FAX «qualia 

efle,etenim vnumquodquc corum oflenfumeft 
quale quadrato AI. 

In femicit cults feinùicem fecantìbus facile reBam Al in- 
ueniemus , fìenim a punEio A ad punElum feEltonis , quod Jtt 
M ducatur re Eia linea AM, eiaue ponatur aquali s A l , ea 
im.+. er it j e ^ ua q U< g muY > e p emm * w AG ad AC ita quadra- 
tum AK ad quadratura AM. 

Stmili ter in fetnicirculis feinùicem tangentibus facili- 
mè inuentemus reElam A l,e*enim aquali sefl reti* AC, nam 
ìf.Tn. cum reElangulum GAC aquale* fit quadrato AKyproportio- 
? 7 ls t *,L nales*erunt AG A K AC. Vt igitur * AG ad AC, prima 
VJ'sexH fidelicet adtertiam 3 itaerit quadratum fecund* AK ad qua- 
dratum AC tenta. 

Lemma VI. 

SInt duo femicirculi ABC DEF in direttimi bafcs 
habentes, & re&a AK perpendicularis ad AC fe- 
cetfemicirculum DEF inK, & per A ducaturvtcunquc 
rcóta linea A B E fecans circumferétias ABC KF in pun- 
élis B E, &compleaturcirculus DEFH, queniEA con- 
tinuata fecec in H, & ex eius centro, quod ile V ponatur 
VG aequalis VC&conecìatur GH GK KD> quibuspa- 
rallel^agaritur CS CY YX (ecantes E A A K F A edam 
i"»t- producìasin puncìis S YX, &fiat * vt AG ad AC ita 
quadratum Ak ad quadratum AI. Dico vt AG ad AC 
ita effe FC ad CX, &ita EB ad BS, &ita quoque AK 

ad 
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ad A Y. Etinfupervnumquodque reótangulorum YAK 
EAS FAXquadrato AI acquale efle . 

Quoniam enimxqualesfunt VG VC, &: arquales quoque VD 
VF, erunt arquales &: DG FC. Et quoniam arquales font anguli 
YCX KGDob parallelas YC KG, & arqualcs quoque angoli 
YXC KDG ob parallelas YX KD, fimilia erunt tnangula KGD 
YCX. Vtigitur KG ad GD itacrit YC ad CX, &: permutando 
vt K G ad Y C, ita G D hoc eft FC ad CX . 

Similiter quoniam propter parallelas YC K G, sqtrales font an- 
goli AG K AC Y,& arqualcs AKG AYC fimilia erunt crìangula A 
*AGK ACY;quarevt AG ad G K, itacrit A C ad CY , & per- 
mutando vt AG ad AC, ita GKad CY, fedvt G K ad CY, ira eft 
FCad CX, vtdemonftrauimus, ergovt AG ad AC, itactit FC 
ad CX, quodeft prinium . 

Iam conedatur BC, cui parallela agatur GR. Angulusigitur 
ARG xquahscrit angulo ABC, icdrcduscft ABC inYemiarcu- 
lo, ergo&: ARG rc&uscrit. Quarc arquales * erunt HR EB. itm 

Et quoniam parallela: font GHCS, & paralleli RG BC crit 
angulus G HR arqualis angulo CSB, &angulusHRG xqualis 
angulo SBC, vnde fimilia erunt triangula H RG SBC, &c propter 
fimiJitudinemerit,vt GH ad HR, ita CS ad SB, &: permutando 
vt GHad CSita HR, hoceft E B ad BS. 

Similiter quoniam parallela: iiint GH CS anguli AGH ACS, 
erunt arquales.&arquales quoque anguli AHGÀSC, ac proinde 
fimilia* tnangula AGH ACS, ergovt AG ad GH, ita crit AC C 
ad C S, &: permutando vt A G ad A C, ita G H ad C S , fed vt G H 
ad C S ita nunc oftenfa eft E B ad B S , vt igitur AG ad AC, ita 
erit EB ad BS, quodeft fecundum. 

Et quoniam ad fignum A dcmonftrauimus fimilia effe triangula 
AG K ACY, eritvt AG ad AK,ita AC ad AV, &c permutando, 
vt AG ad AC, ita erit AK ad A Y, atquc ideft tertium. 

Deinde quoniam quadratum AK , & rettansulum YAK ean- 
demhabent alntudincm AK, eritvt* AK ad AY, ita quadratum 
AK ad reclangulum YAK ied AKad AYcftvtAG ad AC,vt 
temo loco dcmonftrauimus, ergo vt AG ad A Cita erit quadratum 
AK adredangulum YAK,iedvt AG ad AC, ita ponitur quadra- 
tum AK ad quadradum AI, ergo rcdangulum YAK quadrato 
A I arquale crit, quod eft quartum . 

Eademratione. Quoniam rctfangula E AH EAS tandem habent 
altitudinem EA eritvt * AH ad A S, ita re&angulum EAHadre-/.. 
ttangulum EAS, ied AH ad AS cftvt AG ad AC propter trian- 
gulorum AGH ACS fimilitudinem quam ad fignum B dcmon- 
ftrauimus: Ergovt AG ad AC, itacrit redangultua E A FI, hoc 

B eft 
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?* Ter- * e ft quadratum AK ad reftangulum EAS, fed idem quadratoni 
AK poniturfehaberead quadratum AI, vt AG ad AC, ergo re- 
ftangulum EAS xqualeerit quadrato AI, quodeftquintum. 

Poliremo, quoniam parallela: Ibnt KDYX, eritangulus ADK 
cequalisangulo AXY>&angulus AKD angulo AYX, òc ideo fi- 
Bàlia triangula ADK AX Y.Vtigitur AD ad AK, itaerit AX ad 
i?.sexti AY, fedvt AD ad AK ita *eftquoque AK ad AF, reftangulum 
3 s.Ter- enim D A F * xquale eft quadrato AK, ergovtAXad AY,itaerit 
*¥• . AK ad AF, quare reftangulum FAX fub extremis * acquale erit 
ic.scx». redangulo YAK iubmedijs,fed reftangulum YAK ottenibili eft 
quarto loco acquale quadrato AI, ergo, de reftangulum FAXei- 
demquadrato AI a;qualecrit, quodkxro òc vi timo loco era t de- 
monftrandu.ni. 

COROLLARIV M- 

\yf Anifeftumeftigiturredtangula YAK EAS FAX 
arqualia efle,oftenfiu:n enim ed vnumqaodque eo- 
rumarquari quadrato AI. 

In femicirculis feinuicem fecantibus retta A I tequalis ejl 
rett^hne* qu* a puntto A ad punti um fettionis quod fttAi 

ttm*. tlzcnur, demonflratum * eft enim ut AG ad AC ita effe qua- 
dratum AK ad quadratum A A4. 

In femicirculis vero feinuicem tangentibus retta A I <equa- 
lis eH recl<e A C> nam cnm fint tres reti* line* proportionales 

cor.2.pr : A G AK AC eft<vt AG *ad AC prima videlicetad ttrtiam y 
ita quadratum AK fècund* ad quadratum AC ter ti* . Ita- 
que in femicirculis feinuicem fecantibus, aut tangentibus fa- 
ci lime muenietur retta AI • 

Lemma VII- 

DlfTerentia maxima &c minima quatuor magnitudi- 
num maior eft quàm reijquarurn difFerentia . 

Sint 
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Sint quatuor magnitudines AB CD CE A F, fitquc 
maxima AB, minima AF, difFcrcntia igiturmaximx òc 
minimi crit FB, diffcrcntia vero reliquarum CD CE 
crit ED. Dicoipfam FB maiorem effe quam ED. Qup- 
niam cnim AB maior cft quam CD, AF vero minor 
quam CE, eritrcliqua FB maior quam ED rchqua,à 
maioreenim AB ablataeft minor quantitas quam à mi- 
nore CD.Quareconftatpropofitum. 



Lemma Vili. 



1 1 



CI quatuor magnitudinum proporrionalium vna cx- 
& tremarum aut mediarum mcritmaxima.Altcra mini- 
ma cric. 

Sint quatuor magnitudines proportionales AB 
CD, fitque A ad B, vt C ad D, &: fit vna ex trema- 
rum, vtpote A, omnium maxima . Dico alterarci ex- 
tremam D minimam elle. Quoniam cnim maxima 
ponitur A prima, eaeft maior quam C tertia,ergo 
&iecunda B maior eft quam D quarta. Et quoniam 
cft vt A ad B ita C ad D, A vero maior quam B, 
erit&: C maior quam D. Sic igituripià D ominumeft 
minima. 

Sedfit maxima vna mediamm, nempe B. Dico alte- 
rarli mediam C minimam eflc. Qupniam enim vt A ad 
B, minor nempe ad maiorcm, ita cft C ad D, erit &: 
C minor quam D. Et quoniam eft vt A ad B, ita C 
ad D, entconuertendovtB ad A ira D ad C, eft au- 
tem B maior quam D , cu ni fir omnium maxima,er- 
go&: A quam C maior erit. Minima eft igitur om- 
nium C.Quarcconftatpropofitum. 



Lemma IX, 



AliCD 



CI comporta ex extremis quatuor magnitudinum pro^ 
^ portionalium fuerit maior quàm compofiraexnic 
dns. Altera extremarum maxima crit. Altera minima. 

Sint quatuor magnitudines proportionales AB C D , &: fir vt 

B 2 ' Aad 
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A ad B ita C ad D, fit autem compofita ex extre- 
mis AD maior quam compofita ex medijs BC\ 
Dico alterati! ipfarum AD maximam cfle,alteram 
minimam . Si enim fieri poteft neutra ipfarum AD - i 
fit maxima , ergo vna mediarum erit maxima .Et ° T 

zem.t. confequenter * altera minima : vnde compofita ex 
2uQum maxima * &c minima, hoc eft ex medijs maior erit " ° 

u ■ quàm compofita ex reliquis, hoc eft ex extremis, 

quod eft ablùrdum,ponitur enim compofita ex ex- i i <~ D 
tremis maior quàm compofita ex medijs. Cumigi- ^ 
tur ncurra mediarum fit maxima, erit maxima vna 
Lem.s . extremarum, &: per conlequens * altera minima » 

Lemma X. 

Slmiliter fi diffcrentia extremarum quatuor magnitu- 
dinum proportionalium fuerit maior quàm diftercn- 
ria mediarum. Altera extremarum maxima, Altera mini- 
ma eric • 



Sint quatuor magnitudinesproportionales AB CD DE 
BF, &: AF difterentia videlicet extremarum AB BF fit 
maior quam CE differentia mediarum CD DE . Dico 
AB maximam effe proportionalium, FB minimam. Si 
enim fieri poteft non fit maxima AB. Ergo CD maxima 
erit, &c conlbquenter *DE minima . Itaque DE minor 
erit quam BF . Siigiturà maioriauferatur minor quanti- 
tas quam à minore, reliqua màioris maior erit quam r eli- 
qua minorisi aureratur ergo DE a CD, & FD ab AB, 
reliqua CE maior erit quam reliqua AF, quod eftabfur- 
dum, Poniturenim A F maior quam CE. Noneftigitur A G 
im. 2. maxima C D, ergo A B maxima erit , òc per conlequens * BF mini- 
ma, quoderatoftendendunu 

lemma XI; 

SI compofita ex extremis quatuor magnitudinum pro- 
portionalium fuerit squalis compofita ex medijs. Ma- 
ior extremarum «qualis erit niaiori mediarum , Minor 
minori. 

Sint 
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Sintquatuor magnitudine proportio- A, ^ t F 

nales AB C D 1> E B F, fitque A F com- ' ~ r 

polita ex extremis squali! C E compofi- c » - — ^ 

tx ex medi js, 8C fit AB maior ex trema , 

DE maior media. Dico ARDE arqualcs effe , itemque a:qtia!cs B* 
CD. Sienim non funt atguales cric altera maior, altera minor. Sit 
primum AB Gficri potclt maior quam DE,ergo multo maior crit 
quam CD, icd AB fooitur quoque maioc quam BF; Ergo ipfa 
A B omnium erit maximal conlequenter • B F minima; vnde A E Let 
compofìcaex madama & minima maior crit quam ce compofìta 
exrehquis,quodeft ablìirdum, ponuntur emm aiquales A E CE, 
non igitur AB maior eft quam DE. 

Sedfit AB fi fieri poteit minor quam DE, ergo BF multo minor 
Crìtj fed &: CD ponitur minor quam DE, ergo DE omnium crit 
maxima CD vero * minima, atquc adeo CE compofita ex maxima, 
Se minima maior erit quam AF compofìta exreliquis, quod iriderà 
eftabrurdum, Ponuntur enim acquale* A E C E. Non igitur AB mi- 
nor eli quam D E. Cum itaque AB non fit maior, ncque minor 
quam D E> crit ipfi xqualis, Se per conlequens CD xqualis quoque 
BF, eft enim vt AB ad CD ita DE ad B F, Se eli AB prima xqua- 
lis D E tertia: vtdemonftrauimus, ergo & feconda C D xqualis eli 
B E quarta:. Quare conftat propofitum . 

Lemma. XII. 

STmiliter fi difTerentiacxtrcmarumquatuor magnitudi' 
numproportionaliumfucrit xqualis diftercntia: me 
diarum. Maior extrema maiori media; xqualis cnt,Minor 

autemminori. 

Sintquatuor magnitudinesproportionales AB CD D E BF. Sit 
autem AF differentia extremarum xqualis CE differentix media • 
rum. Dico AB CD xquales effe, Sex- F li G 

quales quoque DE BF. Producantur, ' ' 

enim ABCDvt B G fit xqualis E D, c , £ ? ,K 

& DH xqualis FB. Quoniam igitur 

BG xqualis eft ED, Se FB xqualis DH, • 

crit FG xqualis EH, fed tC AF xqualis eft CE, ergo tota AG 

toti CH xqualis erit. , 

Et quoniam eft vt AB ad CD ita D E ad B F, crit permutando 
vt AB ad ED, hoc eft ad BG ita CD ad BF, toc eft ad DH. 
&: componendo vt AG ad BG, ita crit CH ad DH, fed AG 
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oftenfa eft a*qualis CH, ergo& BG aqualis crit DH hoc eft 
E D a-qualiscritipfi FB, minor videlicet mcdiarum minori extre- 
marum. Atque fia:qualibus FB ED addantur squales AF CE, 
crit&: AB a:qualis CD, hoc eft maior extremarum maiori mc- 
diarum . Maior ìgitur extrema maiori media; xqualiseft.minor au- 
tem minori , quod crat oftendendum . 

Lemma XIII, 

Clntduofemicirculi ABC DEF in dire&um bafcs ha- 
bcntes,& retta AK contingens femicirculum DEF 
in K fecetipfum ABC in T, & ex centro circuii DEF, 
quod ile V ponatur VG aequalis VC,&fìat*vt AG ad 
AC, ita quadratum AK ad quadratum AI. Sic autem 
AF maior quam AK, &AI non minor quam AF. Vel 
fìt AF minor quam AK,& AI non maior quam A F. 
Dico K T maio rem effe quam F C . 

Iunganturenim G K KD, eifque parallela: agantur CY YX 
lecantes KA FA continuatas in punrìis YX, &fitprimum AF 
maior qua AK, Se Al non minor quàm A F, ergo neque AX mi- 
nor eritquàm AF, alioquin rcdangulum FAX minus efiet qua- 
drato Al, quod fieri non poteft , eft enim * xquale . Cimi ieitur 
A F maior fit quàm AK.&AX non minor quàm A F,erit& 1 pia 
AX maior quàm AK. Eadem ratione , quoniam AK minor eft 
quàm AF, & per confequens minor quàm AI, erit AY maior 
quàm AK, alioquin i'equeretur quod recìangulum YAK minus 
tfiet quadrato AJ, quod fieri non poteft, oftenium * enim eft ai- 
quale. Cumigitur AY maiorfitquàm AK, fimiJiter& vtrarue 
ipfarum A F A X maior quàm AK, erit ipià AK minima qua- 
tuor proportionalium AK AF AX AY. Vnde AY * maxima 
(conftatquideir. easproportionales * efle, quiaxqualia * funtre- 
ctangula YAK FAX)quare YK maior erit quàm XF, com- 
pofita enim exmaxima, & minima maior * eft quàmeompofita ex 
' rdiquis,fimiliter & diftereutia maxima: & minima: * maior quàm 
d;fferentiareliquarum. 

Deinde fit A F minor quàm AK, &c AI non maior quàm AF, 
er(;oneque AX maior eritquàm AF, alioquin re&angulum FAX 
ìiijiuseUetquadrato AI, quod fieri non poteft, eft enim * a:quale. 

Cum 
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Cumitaque AF minor fit quàm AK» & AX non maior qua tri 
AF, erit &: ipfa A X minor quim AK. Similitcr quoniam AK 
maior eft quàm A F, & ideo maior quàm AI, erit A V minor 
quàm AK, alioquin reftangulum YAK maius eflet quadrato 
ÀI, quod fieri non • poteft . Cuoi ie tur AV minor tic quam AK, Um.s. 
fimilirer&: vtraque iptàrum AF AX minor, vr dcmonltrauimus, 
crit A K maxima quatuor proportionalium AK AF AX AV, 
& per conlequens A Y minima > (liint quidem proportionalcs • rrJMC 
AK AF A X A Y, propter quod squilla *lunt rcrtangula V A K cord. 
F A X,)ledcompofita ex maximal minima quatuor proportiona- L$m.s. 
lium maior * ed quàm coni polita ex rei iquis,(ìmiliter Se diferentia is-Qh** 
maxima:, &c minimx maior * quàm differenti* reliquarum . Ergo"- 
V K maior erit quam X F, Quod Se luperiori calti demonftrauimus. Lem r * 
(^oniamigiturvtroque calli eft, ve AG ad AC, ita*KT téumé* 
T Y, ÓJira FC * ad C X, erit KT ad T Y vt FC ad CX,& 
exiftentepuncìo K interponga Y T, erit connettendo &diuiden- 
dendo,exiftente vero T intcr Y K, erit conuertendo 6c compo- 
nendo^ exiftente Y inter KT, er i t per con u e r fi o m:m ratk>nis,& 
conuertendo.vt Y K ad K T ita X F ad F C,icd YKoltenia eli 
maior quàm X F, crgo&: KT quàm F C maiorent, quodcrac 
olteniendum. 5 

Lemma XIV: 

ISdem pofitis. Sitautcm AK maior quam AF, & AI 
non minor quam AK, Vclfu AK minor quam A r , 

Al 
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& Al non maior quàm A K. Dico FC niaierem effe 
quatti KT. 

' Cone&anturenimGK 
KD, ciique parallela: du- 
ci n tur CY YX fecan- 
tes AK FA etiam con- 
tinuàtasin punftis YX , 
& fit primum A K maior 
quàm A F, & AI non 
minor quàm AK, ergo 
neque AY minor erit 
quàm AK, reftanguluin 
enim YAK a-quale*eft 
Zm.s. quadrato Al , fed AK 
maior eft quam A F, er- 
go & AY quàm AFma 
iorcrit. Etquoniam A I 
ponitur non minor quàm 
A K, ea maior erit quàm 
AF, &: AX multo ma- 
ior , nam reftangulum 
FAX acquale ^biqua- 
drato AL Cumigiturv- 
naqua:que ipfarum AX 
AK AY maiorfitquàm 
A F, ipfa A F minima e- 
rit, fed funt proportiona- 
les* AF AK AY AX, 
rettangulum enim FAX 
aguale * eft retìangulo 
Y A K, Ergo AX altera 
nempe extremarum *ma 
ximaerit;quare X. F ma- 
ior erit quàm YK," com- 
pofita enim ex maxima, 
& minima maior * eft 
quàm compofita ex reli- 
quis, fimiliter,&: differen- 
tia maxima: & minima 
maior * quàm reliqua-^ 
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Idemdemonftrabimusfi AK minor fitqoàm ÀI U : AI non 
maior quàm AK, namcum Al non fit maiorqium A K, nc- 
que AY maior erit,alioquin rcdangulum \ AK maiuseftetqua ^ 
drato AI, quod fieri non potcft,cft cnun * xqualc,ied AK mi- 
nor eftquàm AF, ergo& A Y minoccrit.Et quontam AI po- 
niturnon maior quàm AK, &: AK minorquàm AF, erit Al 
minor quàm AF, & per confcquens AX multo minor , rcttan- 
gulumcnim FAX xquale * eft quadrato AI. Cum igitur hngu- u 
lx AX A Y AK oftenlxfintminoresquàm A F, ìpfa AF maxi- 
maeritjVnde AX * minima,funtenim quatuor proportionales * Ux ' fL 
AF AK AY AX, quoniam equalia * iunt rcftangula tA\ CtroL 
YAK, ereo XF maior * ent quam YK, quodetiamdemonftra- um.>. 
uimus&fupra. ^ à J 

Vtroque igitur cafu , quoniam eft vt AG ad A C ita F C ad • 
CX, &ita*KTad T V, cnt FC ad CXvtKTad TY, 
exiftente F inter XC erit conuertendo&diuidendo, exiftente ve- 
ro C inrer FX, erit conucrtendo &c componendo", at exiftente X 
inter FC, erit perconuerfionem rationis Se conuertendo vt XF 
ad FC irà Y K ad K T, fed X Forteti la eft maior quàm YI\, er- 
go 6C FC maior erit quàm K T, quod crat oftendendum . 

Lemma XV. 

Intduo femicirculi ABC DEF in direttimi bafesha- 
1 bcnres&r retta AK contingens fcmicirculum DEF 
in K fccetipfum ABC in T, & ex centro circuii DEF, 
quod fa V ponatur VG aqualis VC, &*fìatvt AG ad£*,^ 
AC ita quadratum A K ad quadratum AI. Sic autem €irtHl " 
Al ve! non minor malore rectarum A r A k , vcl non hmu* ti 
maior minore . Dico maiorcm rettarum KT FC ma-J^'* 
ximam eflc omnium qux per A duttx inter circumfcrcn- » *u* 

— ... 1 tfl quei 

tias KF TC intenjciuntur , minorcm vero minimam. f—**c t 
Aliarum autem propinquioremmaximx, remotioixma-^yj - 
ioremeflc. KTmsxi 

fO*m effe, 
tique prò 

Iunganturcnim GK KD, cifquc parallela agantur CY YX fe- pintore 
cantes KA F A continuatas in pundisYX. Et fit primum caden-* tl "f | '*'« 
te AF inconcauamarcumfcrentiam FK retta AI non minor ma* 

C loie 
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Lem 



iore reftaru AF 
A K.Vel cadente 
AF in conuexani 
circumferentian* 
FKfit AI noma- 
ior minore re&a- 
rum AF AK. Er- 
go primo caiu AF 
Tmifi *maior erirquani 
AK, vnde AI non 
minor quam A F 
ponitur enim AI 
non minor maio- 
re redarum A F 
AK. Secundoca- 
s> Ter»j. fu AF minor *erit 
quam AK, & AI 
nonmaior quàm 
AF expofitione 
Itaque vtroqueca 
'* fo K T * maiorc- 
rit quam FC. O- 
ftendedum eft igi- 
turKT maximam 
effe, FC minima, 
aliarumàutepro- 
pinquiorem ipfi 
KTmaiorem elle 
remotiore . 

Ducatur enim 
per Avtcunq; re- 
eia linea AER fe- 
cans circumferca 
tias K F T C in 
punftis EB,circft- 
ferentia vero KD 
in H, &c conetta- 
tur GH, cui parai 
lela ducatur C S 
fecans BA enarro 
continuata min S 
Re&angulumigi- v 
tur YAK * acqua- 6 ' 
le eritreótangukr 
EAS;; 




Cerai, 
JLem- . 




Cs3> 



LIBER SECVNDVS. 19 

X AS, quarcvt AKad AE • ita crit AS ad A Y . Cadente qui- ***** 
dem AF inconcauam circumfcrcntiam F K fic argumcntor , led 
AK* minor eft quam A E , ergo &c A S minor erit quàm A Y . Et . 
quoniamponitur AI no minorauàm AF,ea maior crit quàm AK, 
&confcquentcr maior quàm Ax f Te£kangulumcnim YAKa:quale 
* eft quadrato AI. Cumigitur AI minor lit quàm A Y, crit t£Ltm. s . 
AF minor, &c AE multo minor,& per confequens minor, &: AK. 
Cumigitur vnaquxquere£arum AK AE AS minor fit quàm A Y, 
erit A Y maxima, &confecjucntcr * AK minima,funt cnim qua- Lem.*. 
tuorproportionalcs AK At ASAYvt demonftrauimus > vnde 
YK maior critquàm SE, compofita cnim ex maxima, &: minima 
maior *ell quàm compofita ex reliquis, fimiliter ditferétia interina j/.g*™ 
xmam &: minimam maior * quam difterentia inter reliquas. 

Cadente vero AF ineonuexameircumferentiam FK argumen- Le ^ 7 - 
tor hoc modo, fed A K maior * cft quàm A E, ergo & * A S ma - 
ior erit quàm AY. &quoniam A I poniturnon maior quàm A F, 14 
ea minor erit quàm AK, tC per conlequens maior quàm AY re-"' 
ftangulumcnim YAK xqualc * eft quadrato A;I. Cumigitur AI Um$. 
maior fit quàm AY, crit maior 6c AF, atq; AE multo maior, &: per 
conlequens maior quoque & AK. Sic igiturquatuorproportiona- 
lium A K AE AS A Y minima crit AY,* maxima AK, vnde Y K Lem * 
maior ^critquàm SE vtdcmonftrauimus & in lupcriori calli • 

Sedvtroquecafu,quoniamcft vt AG ad AC ita * KT adTY v'tt u 
& * Jta E B ad B S , crit K T ad T Y vt E B ad B S , &: exiftentc 
puncìo K inter YT, critconuertendo,&:diuidendo; exiftentc ve- 
ro T inter Y K, eritconucrtendo, & componendo ; at exiftentc Y 
inter KT, crit per conuerfionem rationis , &: conucrtendo vt YK 
ad KT ita SE ad EU, fed Y K oftenfa cft maior quàm SE, ergo 
& KT maior crit quàm EB. Et Tic demonftrabitur omnibus ahis 
maior. Maxima eft igitur omnium KT. 

SimiliterquoniamxqualiaM'untre&angula EAS F A X, crit E A <w. 
ad AF vt ÀX ad AS. Cadente quidem AF inconcauam cit- Ltm 
cumfercntiam FK, hacrationc argumcntor, Sed A E * minor cft 
quàm AF, ergo & AX minor erit quàm AS, Etquoniam AI 
ponuur non minor quàm AF, ea maior cnt quàm Ab, minor au- 
tem quàm AS, reftangulum cnim EAS xquatur * quadrato r 
AI, ergo &: AF minor critquàm AS, Se A E multominor,atque 
adco quatuor proportionahum EA AF AX AS, maxima crit Umi - 
AS, minima * vero A E, quarc SE maior * critquàm XF. S^fc* 

Cadente vero A Fin conucxam FK circumterentiam argumen- lv 
tor hoc modo, fed A E maior * eft auàm AF, ergo &: A X rat-IrST 
jor * critquàm AS, & quoniam AI ponitur non maior quàm 
AF, ca minor crit quàm A E, ergo maior quam AS>( rettancu- 
lum cnim E AS aguale cft quadrato AI ) quare & AF maior 

C 2 erit, 
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crit quàm AS, ac- 
que A E multo 
maior. Itaq>qua- 
tuor proportiona 
liumEA AF AX 
AS minima erit 
AS, ^percon &- 
quens maxima * 
A E, vnde SE ma 
ior * erit qua XF. 
Hoc idédemòftra 
uimus, &c fupra . 

Vtroque igitur 
cafu, qiioniam eli 
vt A G ad A G / 
ita * FC ad CX, 
&ità*EBadBS, 
erit EB adBS vt 
FC ad CX, &: 
exiftence E inter A 
pud a SB,eritcon- 
ucrteudo &diui- 
dendo, exiftente 
vero B inter SE, 
erit connettendo 
ÒC componendo; 
at exiftente S inter 
EB, erit per con- 
uerfione rationis 
&c conuertédo vt 
SE ad EBita XF 
ad FC,ied SEo- 
flenfa ed maior 
quàm X F , ergo 
òc EB maior erit 
quàm FC. Atque 
cadem rationede 
mòftrabimusqua 
cnnquealiamma 
iorem effe quàm 
F C. Minima eft 
igitur FC. 

lam agaturper i 
pun&u A quxuis 
retta 
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redx Linei AN P lecans circumfercnrias KPTCinpunftii NP, 
ri*cumfcrentiam vero Kl) in L»(itque NP maxime K I propn> 
duiorquàm t B. 1 un sa tur igitur GL ciquc parallela agatur t .(> 
lecans N A, velei produdx occurrens in Acquali* igitur crunt 
*redangulaNAQ. EASiqmurc ve • AN ad A E ita cri t AS 
adAQ^Si quidem AF inconcauatn efreomfetcntìaw F K cadit 
ficarsumentor, ted AN minor cltquàm Ali, ergo Se A S mi- 
nor • eritquàm AQJPt quoniam AI non eli minor quàm AF *+wS* m 
ex pofitionc, ea maior crit quàm A N, iC conlequenter minor y 
quàm AQ, rcdangulum cnnn N AQ^J arquatur quadrato Al, Lem . y , 
ergoSc A F minor crit quàm AQ_& A E multo minor, ac ctiam 
minor Se AN . Sic igitur quatuor proportionalium A« A 
AS A3Qjmaximacrit AQji de con icqucnrer 4 minima AN,vn- 2 ;^m 
de QN nuior - critquam S E . 

S. vero A F inconucxam F K circumfercntiam cadit argumen- v Lt 7 ' 
tabur hoc modo, fed A N maior * crtquàm A E, ergo Se A S ma- 
ior cntquam ÀQJEl quoniam AI podi km non maior quàm A F, 
ci minor crit quàm A N, £c per conlequens maior quàm AQ,, rc- 
dangulum cium N A a-qual e eli quadrato AI, ergo &: A F mi- 
nor ent quàm AS, minor quoque 8d A E, atquc A N multo minor. 
Sic igirar quatuor proportxmalium AN Al. AS AQjuinimae- ,,0*;* 
nt AQ,vnde maxima AN ; quarc maior r ent quam SE. ^. 
Atquc hocidcmdemonftrauimus &: (opra . vtlLi.?. 

Vtroque igitur cafu quoniam eli vt AG ad A C ita * NPadTQ um.s. 
&ita * E B ad BS, ent N P ad PQj;t FB ad RS, SJexiitcnte N 
intcr PQjrntconucrtendo diuidendo 9 exiltentc vero P intec 
NQ^eritconucrtendo Se componendo, atexiftentc Q_intcr NP, 
crit per conuci lìonem rationis Se conucrtendo vt QN ad N P ita 
SE ad EB, Ted Q^N oftenù eft maior quàm SE, ergo & NP 
maior crit quàm EB, hoc eft propinquior maxima: maior quàmre- 
motior. 

Deinde cadente AF inconcauamcircumferetiamFK. Sit AIn5 
maior minore redarum AF A K.Vel cadente AF in conuexameir- 
cumfcrentiam F K, fit AI non minor maiorc redarum AF AK. 
Primo igitur caib AK minor * ent quam A F, vnde A I non maior t.Tmf, 
quam AK ex pofitionc Secundocafu A K * maior crit quam AF, WBHfc 
&c confequentcr AI non minor quam AK Similiter ex polmone. Ltmj ^ 
Itaque vtroquecafu *FC maior crit quam KT. Oftcndendumeft 
igitur FC maximam effe, KT minimam,atque propinquiorem ipfi 
ì C remotiorc maiorem eflc. 

Ducatur cnim per A quxuis reda linea AEB fecd ns circumfe 
rentias KF T C in pundis EB, circumfcrentiam vero K D in H, Se 
conedatur GH,eiquc parallela ducatur CS lecans B A ctiam con- 
tinuatamin S. Redangulum igitur FAX a:quale< crit rcdangulo ami, 
E AS, quare vt A E ad A E ita ent A S ad A X . Cadane quidem um u 

Ar in 
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AF inconcauam circumferentiam PK, fic argumcntor fed AF 
m ùor*eaqmm AE,ergo*& AS maioreritquam Ax! Et quo- 
niamponitur AI non maior quam A K, ea minor erit quam AF, 
ergo major quam AX, redangulum enim FAX acquale eft qua- 
drato AI. Cumltaque AI maiorfitquam A X, erit&: AK maior, 
atque A E multo maior, & per confequens mai or &: A E Quatuor 
J S ltur P r °P°"ionalium AF AE AS AX minima eft AXTvndc 
maxima A F, atque adeo X F maior * erit quam SE. 
vii Ut. Radente vero AF inconuexamcircumferentiam FK argumen- 
s.T,r,y. tor hocmodo, fed AF minor * eft quam A E, ergo A S minor 
jf.^uin eritquam AX. Etquoniamponitur AI non minor quam AK, ea 
r maioreritquam A F, & per confequens minor quam A X, reftan- 
L,m. s . g ulum enim F A x 4Equatur * quadrato AI . cumigitur AI minor 

litquam AX,eritminor &: AK,& AE multo minor,&confequenter 
minor quoque & A F. Sic igitur quatuor proportionalium AF A E 
as.§uin A S A X maxima erit A X, minima vero A F, atqueadeo X F ma- 

ti vel * — f r i»./- - /- . ' i 
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ior * erit quam SE,quod&fupcrioricafudcmonftrauimus, 



u£. ^^ vtr °q ueca ^igitur>quoniameft vt AG ad AC ita*FCad 
- CX,& ita * E B ad B S , erit FCadCXvtEBadBS,&: exiftentc 
C inter XF eri t conuertendo &: componendo, exiftente vero F in- 
ter X C, erit conuertendo &c diuidendo , at exiftente X inter F C, 
crit per conuerfionem rationis &c conuertendo vt X F ad F C ita S E 
ad EB, fed X F oftenfaeft maior quam S E , ergo & F C maior erit 
quam E B. Eademquerationedemonftrabitur omnibus aliis maior, 
cmì. Maxima eft igitur FC. 

fr^ùin _ £ t quoniam scqualia * funt reftangula EAS YAK, erit vt* AE 
ti. ad A K ita A Y ad A S, fi igitur A F cadit in concauam circumfe- 
/.r#r/y. rentiam FK, ficargumentor, fed A E maior * eft , quam AK, er- 
go A Y maior erit quam AS. Et quoniamponitur AI non ma- 
*4.Qmm ior quam AK, ea minor erit quam A E, maior autem quam AS, 
" • re&angulum enim EAS a:quatur quadrato AL Cum igitur A I ma- 
iorfìtquam AS, erit& AK maior, &c AE multo maior. Atque 
Lem.ì. adeo quatuor proportionalium AE AK AY AS minima erit A S, 
Ji.^jéin &c per confequens * maxima A E, quare S E * maior erit quam Y K» 
***** Si vero AF inconuexam FK circumferentiamcadir, argumen- 
iTtn'u taborinhuncmodum, fed A E minor* eft quam AK, ergo& AY 
" minor erit quam AS. Etquoniamponitur AI non minor quam 
AK, ea maior erit quam A E, vnde minor quam AS,re&angulum 
lem s. cn i m EAS a:quale * eft quadrato AL Cumigitur AI minor fit 
quam AS, erit minor, Sd AK, atque AE multo minor. Itaque 
quatuor proportionalium AE AK AY AS maxima erit AS, ini- 
Lemj. nima ^vcroAEi ergo SE maior erit quam YK-Idemque demon- 

ftrauimus &c fupra, 
Lem.s. JEtquoniameft vt AG ad AC ita^ EB ad BS, &ita » KT ad 

TY, 
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TY.crit EB adBS vt KT ad TY, te cxiftcnre B intcr ES.crit 
conuertendo te componendo, exiftente vero E intcr SB crit con- 
uertendo te diuidcndo, at exiftente S intcr EB crit per conuerfio- 
ncmrationis te conuertendo vt SE ad EB ita YK ad KT, fed 
oftenl'a ed SE maior quam VK, ergo te E B maior crit quam KT. 
arqueeademrarioncdemonftiabinHis quandunque aliamnuiorcni 
eflequam K T. Minima cft igitur KT, 

Denique ducatur per A vteunque rcrta linea ANP fecanscir- 
cumfrrentias KFTC in punclis N P, circiimterentiain vero KD 
5 L »&ntNPipii pc maxima: propinquioc quam EB, iv'eonc- 
ttatur G L, cui parallela agarur CQ ieeans N A vel ei produci» 
occurrens in (Vpuo igitur reOangu la NAQEAS sqoafia erunc 
quare vt A N ad A E , ita Crit A S ad A (^Cadente quidem A F in 
concauamcircumferentiam F K hoc modo argomcntor, fed AN 
maior *cf quam A E, ergo - te A S maior crit quam A Q. te quo- r.TVn#: 
rum A I non eli maior quam A K, ficcnim pooitur, ea minor erit 
quam AN, & conlequenter maior quam AQ. quia rettansulum" • 
NAQxquamr 'quadrato Al.Cumigitur AI maioxfitqaam AO, i,m. r . 
erit A h multo maior, &; multo maior A N. Sic igitur quatuor prò 
port.onahum AN A E AS AQjni.mna crit AO, maxima * AN, L,m J- 
▼nde QN maior * erit quam Sh. 

Cadente vero A F in conuexam F K circumferentiam , f.c argu- v.i u ? 
mcnror ,icd A N minor *eft quam A E, ergo U AS* minor erit fXwjf. 
quam AQ^Etquoniam A l pomtur non minor quam AK, ea'^SlS'* 
maioreritquam AN, vnde minor quam AQ, redangulum cnim *' 
NAQ. acquale* eftquadrato AI. Cumigitur A I minor fa quam Um.,. 
AQ_ent A E multo minor,&: multo minor ipi'a AN; vnde quatuor 
proportionalium AN AH AS AQ maxima erxt A Q* minima um.t. 
vero A N, atque adco Q N maior *erxt quam S E , quod~ctiam de- 2 » 
monftrauimus&lupra . „. 

Quoniamigirurin vrroquecafu vt A G ad AC ita * eft N P ad* r ' 
PQ&ità» FB ad BS. crit NP ad P Q_yt EBadBS, &; exi- Ltm > - 
ftcnte P mrer QN, erit conuertendo te componendo , exutente 
ycroNinter Q_P, crit conuertendo te diuidcndo, at exiftente Q 
£ N ' cm P cr «onucrfioncmrationis, &: conuertendo vt QN 
ad N P ita SE ad EB, fed QN maior eft,quam SE vtdemonftra- 
uunus, ergo te * N P quam E B maior crit, hoc cft propinqu.or 
R maxi mx maior quam caqux cft remotior. Maior igitur reda-"- 
rum KT FC maxima cft omnium, qua: ad A perungcntes intei cit 
cumtcrcntias KF TC interi jcmntur, minor vero minima , atque 
prop,nq«.or maxima: maior remotiorc, quod cratoftendendum . 

Faci/ius&expeditiusin ftmicirculis fe inuicem fecantibus 
aut tangcntibus ac ttiam inmltis a/ijs propojttumprfa ieme*. 

ffrari. 
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Hrari>fedeam demonftrationem hreuhatis caufa omittlmus* 
quandoquidem illa fuferiori qu<e eftnjniuerfalis {0 adomnes ca* 
fus confentanea idem prtflitimus . 

idem autem Lemma p off et quoque ita enunciar ì . 

SInt duo femicirculi A B C D E F in direttimi bafcs ha- 
bentes, & retta A K contingcns femicirculum D E F 
in K, fecctipfum ABC in T,&ex centro circuii DEF 
quodfit V ponatur VG cequalis V C . Sit autem in fe- 
micirculis, quorum alter reliquum includit>ratio AD ad 
AF non minor ratione AG ad AC, in femicirculis vero 
cxoppofitoexiftentibusjiion maior . Dico maioremre^ 
£tarum KTFC maximam efle omnium qua* per A du 1 
cStanntercircumferentias KF TC interijciuntur, mino - 
rem vero minimam. Aliarum autem propinquiorem ma-C 
xima^ remotioremaiorem efle . 

Sedhuiufmodi enunciano parum commoda videtur, neque 
enimomnescafus ampleElipotefì* neque in hanc formuhm fe~ 
quens Lemma aut vigeftmum pojfent bene concipiddeo priore vti- 
mur tanquam commodiore & cUriore . 



Lemma XVI. 

Ilfdem pofitis* Sit autem ÀI minor maiori rc&arum 
AF A K, maior minore. Ergo àpunóto Aadcircum- 
ferentiam FK poterit duci reda AM ipii AI aequalis. 
Ducatur igitur, &producatur ad circumferentiam ABC 
in O. Dicomaiorem rc&arum KT F C maximam efle 
omnium, qux per A ducuntur& inter circumferentias 

KF TC interiiduntur,minimam vero M O. Aliarum au- 
tem 



L1BER SECVNDVS. z 5 

tcmpropinquiorcm minima:, re ino ti ore excadctn pane 
mino rem effe. 



Ducatur cnim 
per A vteunque 
re&a linea AEBCT 
fccans circumte- 
rcntias E K TC^ 
inpunctisEB, cir- 
cumtcrentiam ve- 
ro KD mH, &C 
cone&antur G H 
GK KD, quibus 
parallela ducan- 
tur C S C Y Y X 
iecantes E A K A 
F A continuatas 
inpunchs SY X , 
&c fitpnmum KT 
maiorquam FC. 
Quoniam igituc 
vt^ G ad A C ita 
*eft FC ad CX, 
&: ita • KT ad 
TY, erit KT ad 
T Y vt F C ad 
CX, &exiftente 
piìctoKintcrYT, 
ent conuertendo 
&diuidcdo&:rur 
fus conuertendo, 
exift óre vero T in 
ter Y K, erit con- 
uertendo Se com- 
ponédo &c ruriiis 
conuertendo % at 
exiftente Y inter 
KT, erit per con- 
uerfionem ratio- 
nis,vt KTadYK 




ita FC adXF, fed * 
K T ponitur ma 

ior quàm f C; Ergo* &c YK quamXFmaior erit. 



Et 



ti. 
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Córti. 

Lem.s. 

JC.SiXti 



Lem 9, 
ttLea*\ 



STtrtij. 



LemJ. 



Cnr&l. 
Lvn.f* 



it.SeXti. 



S.Ttrtij. 
ti . 



Long. 



Et quoniam sc- 
qualia * funt re- 
ftangula YAK 
FAX, erit* AY c 
ad AF ficut AX " 
ad AK,fed YK 
oftenla cft maior 
quam X F , hoc 
cft compofìta ex 
extremis maior 
quam compofìta 
ex niedijs, vel dif- 
fcrentia extrema- 
rum maior quam 
differentia media- 
rum , ergo altera 
extremarum AY 
AK maxima* erit 
aitera minima. la 
femicirculis qui- 
dem , in quibus 
AF in conuexam 
circumferentiam 
F K cadit , fic ar- 
gumetor.Sed AK 
non eft minima , 
quia maior * eft 
quàm AF, ergo 
maxima erit; Vn- 
de AY* minima 
Itaquc AY mi- 
nor eritquàm AF 
multo minor > 
quàm A E. 

Simihter quo- 
niam xqualia * 
flint re&angula 
YAK EAS, e- 
rit * vt AK ad 
AE iti AS il 




AY, fed A K maior # cft q u im ATset*£0*&: ASmaior erit <Tuanr 

AY.Cumigitur AY minorfitqnàm A S T K minor quam A E vt 

dcmon(trauimus,aceti3 minorane AK, eritipfa AY minima qna- 

tuorproportionaiiuAK AE AS AY, ergo maxima* A K. Arn ne 

adco 
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adcòYKcopofita ex maxima &minima,velcarunde differcntia, * #1 
xn<wor crit quàm SF cópofita cxrcliquis, vclrcliquarudiffcrcntia. »- 

In fcrmicirculis vcro,in quibus A F cadit in concauani circumf e- 
rcntiam F K in hunc modum argumcntor . Scd A K non eft maxi- 
ma,quia- minor* cft quàm A F, Frgo minima crit, ic conlequen- s. T trtij. 
ter * AY maxima,vnde AY maiorent quàm AF, &: multo ma- Ltm j. 
iorquàm AE. Et quoniamaequalia funt reftangula YAK EAS,cW. 
crit*vtAK ad A E ita AS ad AY, ied AK minor * eftquam Um.s. 
A E, ergo & A S minor crit quam A Y . Cuna ìtnque A Y maior fit j^JJJ 
quàm AS, &: maior quam A E, vt eft dcmonftratum,acetiam ma- 
ior quàm AK, crit ipfa AY max ma quatuor proportionalium 
AK A E AS AY, minima * \cro AK, ted compofita ex maxima Um$ 
òc minima maior * cft quamccirjcfitacxrcliquis, Similiter&: dif- 
fercntia maxima: &: minima' maio r * quam difterentiarcliquarum, /#. 
ergo Y K maior entquam SE, quod ctia m cadente AFinconue- Umr* 
xam circumferenriaiP FK dcmonftrauinuis . 

Ergo in vtroquccalu quoniameft vt AG ad AC ità*EB ad BS, Um s% 
&c ità * KT ad T Y, ent K T ad T Y vt EB ad BS, &: exiftente K 
inter YT,critconuertcndo&:diuidendo,exiftentc vero T inter VK, 
critconuertendo &:còp oncndo,atcxiftéte Y inter KT,crit per con 
uerfionem rationis& conuertcndo,vt Y Kad KT ita SE ad EB, 
led Y K oftenfa cft maior quàm SE, ergo &cKT qui EB maior crit. 
Et ficdcmonftrabitur omnibus alijs maior. Maxima eftigitur K T-l 



i V 
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Mi»,sZ ita *eft F C ad X C, Se ita * K T ad T Y, erit FCadCXvtKT 
adTY, &exiftente K inter YT,eritconuertendo&:diuidendoac 
rurfus con uer tendo, exifleme vero T inter Y K, ent conucrtendo Se 
esponendo &C iterimi conuertendo,at exiftente Y imer K T, erit per 
conucriioncmrationis, vt FC ad FX ita KT ad KY„ fed FCpo- 
nitur maior quàm KT, ergo Se FX maior erit quam YK, fed 
FX có^olIuelUxextteuùs qiutuorpro£oniouaUun* AF A YAK 




AX, ipfavero YK exmedìjs,vel FX differentiaeft extremarunr, 

jt.stxtLYK differentia mediarum , (conftat quidem eas proportionales * 
coni. e fl' e> ex eo q UOC j xqualia * flint re&angula F A X Y A K) alteta igitur 
Lu».s. extremamm AF A X erit* maxima , altera minima . Cadente qui- 
'vTht.io dem AF inconuexam circumferentiam FK hoc modo argumen- 
t.Tertij. tot. * Sed AF non eft maxima, quia minor* eft quàm A K, ergo 
coroi. minima erit, &:confequenter AX maxima. Itaque AX màiorerit 
um.s. q liam AK, Se ideo multo maior quam AE. Et quoniamrequalia* 
Ì2S£ fimt reftangula FAX E A S,erit vt AF ad AE minor * videlicet 
admadewm ita A S ad AX, ergo-fic * A S minor erit quam AX, 
— ~ " jfeu 
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^eu quodidvm eit AX maior quam ASJedA X oftcnfa cfl quo- 
qnc maior quam AH, 8t unto mani feftias maior eft quasi A !• . Ep- 
go quatuor proportionalium A F A E A S a X maxima cut AX , 
ì\: per confcquens * minima A F, vnde X F maior • cut quam S E. tm J\ 

Cadentevcro A F in coacaoam circumfcrcnttam F K, ficargo- 
mentor. Sed AF non cfl minima, quia nuicv -citquam AK, ef- u a le 7 . 
go maxima ent,vndc • A X mimmadìc iiiitui.A X minor era quàm t.T*rtj. 
A K, &c COnfequcntCT multo minor quam A 1 . Et quoniam prò- 
pter^aqualiratcm redanguloram FAX E AS * cft vt A F ad A E, c ' rcL 
maior • vidcliccr ad minorem, Irà A S ad A X . e»ò& A S ma- 
iorcritquàm AX, hocefl AX minor quam A s, (ed AX oltcn- g.T.mi. 
là dì: minor quam A F, 6c conlequenter minor criamquam A F, 
Ergoquatuot pioporrionalium A F A E A SAX minima crit A X; 
ouarc A 1 "-maxima, vnde X F maior "cut ;quàm SE , quod etiam Um t. 
ucmo:iitrauinuis,Òc fupra. *^8"« 

Ergoin moquecafu quoniam cftvt AG ad A ( ita*FC adCX rf. * 
feita*Efi ad BS, cut FC ad C X vr KB ad lì S, & cxiftcnrc E in- ^ L/ - 
ter SB, crit con uer tendo & dividendo, exifteatevero B intcr sii, Lim,u 

tilt connettendo &: componendo, ar elidente S intCC EB> crit per 
conaerfioocm ranonis & conucrrcr.do, ve X F ad FC irà SE ad 
EB, (ed pftenla eft X F maior quam S E f ergo &: FC quam Eli 
maior erìt. Atquecadcmratione dcinoiUhabmu* auior omnibus 
alijs. Quarc maxima cftFC. 
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Sed fint acquale s K T 

FC. Quoniamigitur vt ^ v 1Jr 

tm '< A G ad AC ira * eft 
FCad CX,&ita*KT 
ad TY,erit FCad CX c 
ficut KT ad TY, fed 
FCponitur aequalisKT, É 
ergo&: C X squaiiserit 
T Y, quare per fubdu- 
ttionem vel additionem 
a:qualium cequalibus e- 
runtaequales&: X F YK, 
fed X F compofita eft ex 
extremis quatuor pro- 
portionalium FA A Y 
AKAX, ipiaveroYK 
ex medi js, vel X F diffe- 
renza eft extremarum, 
YK differentia media- 
rum, ( Conftatquidem 
ji.Sixti. eas*proportionales eflc, 
ex eo quod re&angula 
FAX YAK aqualia* 
fint ) ergo FA A X ip- 
fis Y A AK sequales*e- 
runt,maior videlicetma- 
iori, minor minori . Ita- 
que F A asqualis erital- & 
teri ipfarum Y A AK, 
fed non eft squalis ipfi 
A K, hxc enim tangit cir 
culum DEF,illa vero 
iecat . Ergo ipfa F A a> 
qualiseritipfi A Y. 

Et quoniam aequalia 
*funt re&angula YAK 
E A S , crit*A Y ad A E 
Vt A S ad A K. Cadente 
autem AFinconuexam 
cjrcumferentiam FKfic 
argumentor . Sed A Y, 
cum fitoftenfa aequalis 
s .Ttrtij. ipfi A F, minor*eftqua 
A E, ergo &c A S minor 
cric 



Certi. 
Ltm.j. 



C(roì. 
Lem. /. 




Porta tur hoc foliumfuh line* i t.pagin* 3 r . 7{e fu- 
periorem partem ipfius pagina opcriat>& figur* re~ 
fficiant ipfam paginam, (^cafui incipienti iam 
Vero Jeruiant* 
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Éntquàm AK, cft amèni & A E minor quam AK,& AV mul- 
to minor. Qiutuor igitur proportionalium AV AH AS AK ma- ttm.t. 
ximaerit AK, Se conìequcntcr minima A Y, vnde VK maior* cric j,.$*tn 
quam SE, {* 

Cadente vero AF in concauam circumferentiam EK, argumen- l-""** 
toc hoc modo. Sed AY cumfit gqualisipfi À F maior * ett quam,. T #r/y. 
A ti ergo Se • A S maior erit quam AK, & À Y multo maior. Ita- ,4.^ 
quequatuor proportionalium A Y A E AS AK minima cnt A>K**f* 
Kpcr conleqacns maxima *A Y, vnde Y K maior * erit quam SE, 
quod etiam demonftratum eli 6c luperioii calu. tt £ 

Quo ni a m igitur in vtroquccalu vt A<i ad AC ita*cft EB ad ti W ^. 
BS, ita * K T ad TY, cnt KT ad TY vt EB ad 15 S, & exiften- um.s. 
te K inter Y T, cnt connettendo Bt duudendo , exiltcntc vero T In- 
ter Y K, crirconucr rendo componcndc r it exiltcntc Y intcrKT, 
eutper conucriionem rat.otus £ó conucrtendo, vt Y K ad K T ita 
SE àd ED, fed oìLnù cft Y K maior quam SE, ergo & KT ma- 
ior erit quam EB. Eademqucrarione dcmonftrabitur maioromni- 
busalijs. Quare& FC, ctim fit xqualis ipli KT, erit omnibus ma- 
ior. Itaquevtraque maxima erit. Maiorigitur redarum KT FC 
maxima elt omnium ductarum per A, quxintcr circumfcrcùas KF 
T C mterijciuntur, quod etto primum . 

Iamveroaddemonftrandam minimam producatur \bi opus exi- 
git AM, vt circumferentiam KD lecct in R, Se lungarni G R, cui 
parallela agarur C * lecans MA contmuatam in Ri. Rectangu- 
lumisitur MA Pi sanale erit quadrato AI, hoc cft quadrato A M, 
iiinteiiimxquales Al AM, quare AM xqualis erit ipfi A ifc. Et 
quoniam rectangulum FAX a:qualc"cft quadrato AI, hoc ed nmt. 
quadrato A M , proportionales crunt * A F AM AX, luntautcni ***** 
S ina-quales , reaa enim AF vcl ea produda tranfit per cen- 
trimi circuii D E F, lecus vero AM, ergo XF compofita ex 
extremis maior erit quam dupla media, hoc cft quam M Et 
quoniam cft vt A G ad AC ita*FCad C X, &itr MOad O ik, Umù 
cnt FCad C X vt MO ad O & exiltcntc X inrec E C , erit per 
conuerfionemrationis&: conucrtendo, exiftentc vero F inter CX» 
eritconuertendo&diuideiido vt FX ad fi ita M p ad MClcd 
inaiorcftFX quam M ^ fio demonltrauimus, ergo U tfC quam 
MO maior erit. 

Pari rationc, Quoniam rectangulum YAK xquatut Squadrato le *.i 
Al hoc eft quadrato ANI» proportionales* crunt AK AM AY, /; 
icd iuatinaiouales, A K cium tana: cuculimi L) E F , A M vero le 
cat ergo Y K compo^a ex extremis mau;r cnt quam M rimedia- 
videWcctdupla. Et quoniam vt A G ad AC ira ' eli KT ad '1 Y, 
Se ita 4 MO ad O % ecitrft K C ad 1 V ita MO ad Oj*, fct* x*m s. 

Ltcuic 
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ftente Y inter KT, erit per conuerfionem rationis Se conuerten- 
do, exiftente vero K alter Y T , ent conuer tendo Se diuidcndo vt 
Y K ad K T i ta M * ad M O, fed Y K oftema eft maior quam 
M ergo Se KT maior ent quam M 0 . 4 

L 'V x <i ^ Aeq ^ è qi1 °i ìi ? I 11 K&i S^m E A S xquale* eft quadrato A I, hoc 
iM'*' • eft quadrato A M,proportionalcs*erunt A E AM A S,fed Se ina> 
f.Tmf. j9 ua J es ' er S°ES compofitaexextremismaioreritquamduplame-- 
t . , fc e ° C cf ì Ti a A n ^ 2* • Et quoniam eft vt A G ad A C ita * EB ad 
L««./. B S, &ita* M O ad O «i, ent EB ad BS vt MO ad O $t, Se exi- 
ltente S inter EB, ent per conuerfionem rationis &: conuertendo, 
exiftente vero E inter BS, erit conuertendo &diuidendo, vt SE ad 
tb ita M 9iad MO.led SE maior eft quam Mikvt demonftra- 
iiimus , ergo Se EB quam MO maior erit. Atque eadem ratione 
demonftrabimus omnes alias maiores effe ìpfa MO . Minima eft 
Wv a ^° omnium ac * A pertingentes inter circumferentias 
&b Tt mtenjciuutur, quod efto fecundum. 

Etfimfemicirculisfe inuicem fecantibus non datur minima, ea 
enim qua: propinquior eft pundto ièdiones remotiore ex eadem par- 
te lemper minor eft , fed vt omnibus figuris vna eademque demon- 
ftratio conucniat,in femicirculis fefe fecantibus punftum fectionis 
vocetur minima. 

Ducaturergo per A quarnis recta linea ANP fecans circumfe- 
rentias KF T,C inpundtis N P ita vt N P minimx MO fitpropin- 
5r U !? r T: q n am EB ' eac l uefecet circumferentiam KD in L, fitque 
N 1 E B ex eadem parte minima:, Se iungatur G L , cui parallela 
ducatur C QJecans N A, vel ei produda: occurrens in Q. Aequalia 
coni, igitur * erunt reclangula E A S NAQ, quare vt A hld A N ita 

YÌmt ent A Q- 3d A S > fii S itur A E maior fit quam AN , flint* enim 
, tt imrquales, ent & AQ_ maior quam AS, fed A Q minor eft quam 
t.TtnH.AN reftangulum enim N A Q_a:quatur *quadra7o AI, hoc eli 
quadrato AM,&eft A N* maior quam A M, ergoipfa A N ma- 
ior erit quam vtraque ipfarum AQ. AS, Se per confequens A E 
multo maior. Sic igitur quatnor proportionalium A E AN AQ. 
umjt. a S maxima erit A E, minima* veto A S, vnde S E maior erit quam 
qjsi, compofita enim ex maxima, & minima maior * eft quam com- 
mi Le 7. P ofita ex reJi q uis > finuliter Se difterentia maxima; Se minima;*maior 
quam difterentia re] iq nani ni . 

Idem demonftrabimus fi AE minor fitquam AN, namcumfint 
proportionales AE AN AQ_AS, & A E minor quam AN,erit&: 
A Qjpinor quam A S, fed AQmaior eft quam AN , quiareftan- 
um.s. gu i um n A Qjequaie * e ft quadrato A I, hoc eft quadrato AM, & 
s.Tmij. AN minor* quam AM. Ergo AN minor erit vtraque ipfàrum 
AQ AS, &conlequenter A E multo minor. Itaque quaruorpro- 
pomonalium AE AN AQ.AS minima erit A E, vnde maxima 

AS,& 
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AS, &:idco SE maiorcrit quam Q^N, quod demonftrauimus Se 
fupra. 

Quoniamigiturinvtroquecafueft vt AG ad AC ita * E B ad BS, Lem.,. 
&it**NP ad PQ^erit EB ad BS vt N PadTQ^fic exiftentc E in- 
tcr S B, crit conucrtendo &diuidcndo,cxifteme vero B intcr SE, 
cric conuertendo Scomponendo ,atexiftcntc S intcr EU» eritper 

E cou- 
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conuerfionemrationis&:conucrtendo,vt SE ad E B ita ON ad 
N P, (ed oftenfa eft SE maior quam QJ<, ergo &c EB quamN P 
maior cnt , fcu quod idem eft NP minor quam EB. Sic igitur 
propinquior minime minor eft remotiore , quod poftremoloco erat 
demonftrandum. 

COROLLARIVM I. 

P Xdemonftratispacet KT maxima elfeomnium,quie 
inter circumferentias K M TO interijciuntur,etc- 
nim propinquior minima:, remotiore ex eadcm parte 
minor eit, ergo K T cum fìt remotiffima omnium, om- 
nium maxima erit . 

COROLLARIVM IL 

C Imilitcr patet FC maximam effe omnium, qua: intcr 
^ circumferentias MF OC interijciuntur , propin- 
quior enim minima: remotiore ex cadem parte minor eft, 
itaqueFC quippe qua: remoti/lima dì omnium,omnium 
maxima erit . 

Et hoc Lemma facilius in femicirculis ft inuicem ft canti- 
bus pojfet demonHrari , fed quoniam vna eademque vntuerfali 
demonfìrationeillud ferfecimus ,particu/arem breuitatis caufa 
omittimus . 

Lemma XVII. 

SInt duo femicirculi ABC DEF in dirccìum bafes ha- 
bentes,&recìa AK perpendicularisipfi DF fecet Te- 
mici rculum DEF in K, & ex centro circuii D EF,quod 
Lem 3 . f lt V ponatur VG a:qualis V C, & fiat*vt AG ad AC 
ita quadratura AK adquadratum Al. Sic autem AF 

maior quam AK, & AI non minor quam AF. Velfit 

AF mi- 
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f A F minor quam A K, & A I non maior quam A F. Dico 
AK maiorcmeflequam FC* 

lungantur 
cnimGKKD, 
quibus paralle- 
la agantur C Y 
Y X fccantes 
AK FA conti- 
nuatas in pun- 
ii isYX,&com 

Elea tur arcui ut 
>EFR, quem 
K A produfta 
fecetinR, &fit 
primum AF ma 
iorquam AK, 
& ÀI non mi- k 
nor quam A F, 
ergoneque AX 
minor ent qua 
A F , alioquia 
redagulu FAX 
minus efletqua 
drato AI,quod 
cft fallimi, cft c- 
nim*xquale.Cu 
ieitur AF maior 
fitquàm AK,& 
A X non minor 
quàm AF, crit 
ipfa AX maior 
quam A K. Si- 
militer quonia 

AK minor eft quam AF, & per confequens minor quàm AI 
crit AY maior quam AK, rc&angulum enim YAK xquale 
*eft quadrato AI, fed & vtraque A F AX oftenfaeft maior quam umi. 
A K, ergo quatuor proportionalium AK AF AX AY minima um.s. 
crit A K , ic confcquentcr maxima * A Y, (conftat quidem*cas is.stxti. 
proportionales effe, quia xqualia* funt reft angula YAK FAX) c " #/ - 
quare Y R. maior crit quam XF,xquahs enim eompofita: ex maxi- T^fli 
ma &c minima maior* cft quam compofita ex reliquis , fimiliter &: '* 
caquxxqualis cft differcntix intcr maximam &c minimam maior * ù m , 7 . 

L z cft 




Ltm.f. 
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cft quam reli- 
quarum diffc 
renna . 

Idem demon 
ftrabimus fi AF 
minor fu quam 
AK,& AI non 
maior qua AF. 
Nani cam AI 
non fit maior 
quam AF, ne- 
que A X maior 
cnt quam ipia 
A F , alioquin ' 
re&angulum x 
FA X maiuset 
iet quadrato AI 
quod fieri noa 
Hi*n.c. poteil, ed * e- 

nìm xqualcfed 

ponitur A F mi 

nor quam AK, 

ergoòcipfa AX 

minor erit. Et 

quonia AI po- 
ri 1 tur mi maior 

quam A F S£ z 

A F minor qua 

AK, erit &: AI 

minor qua AK 

W. ^nuuÌominor,tcaangulumcnim Y AK «qualc«eft quadrato 
ALCfiigitur angui» AY AF AX oftenfa: fint minores qua AK, 
un, , a rii laÀKmaxnna.vndc AY * minima.lunt emm proportionales 
fsL «AK AF AX AY propter *quaUtatc m *reftangulorum YAK 
X fcd compofiti ex maxima , & minima maior* cft quam 
compofita ex rel.quis , vel maxime &C minim» d.fferent.a maaor* 
* quam difterentia inter reliqnas.ergo Y R maior cnt quam X F,quod 
'Lm.r. ctiamdemonffrauimus&fupra. 

In vtroque igitur cafli , quomam eft vt A G ad A C ita A K ad 
AY,&it?FC adCX,crftAK,hoceft A R ad AY, Vt i C ad 
CX &cxiftCtcpunfto A inter puncìa Y R,erit conuertedo & com " 
polendo SntevcroR inte(A Y,erit connettendo * 
do,at cicute Y inter AR,entper conuerfionem rat ™£*£ n " 



• 
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uertendo, vt Y R ad A R. ita X F ad F C, fcd oftenfa eft Y R ma- 
ior quam XF,ergo&: AR,, hoc eft AK nuiorcritquamFC, quod 
erat deuionftrandum. 

Lemma XVIII. 



1 



iHlcmpoficis. Sitautcm AK maior quàm AF,& AI non 
minor c]uàm AK. Vcl lìt A K minor quàm A Fj & Al 
non maior quàm AK. Dico FC quam A K maiorcm clic . 

jc — ~ — Ja 








Ci 




l VX 





ConeAantur enim vt prius GKKD, eifquc parallela; ducantur 
CY YX, quasfecent AK FA etiam continuatxin punttis YX, 
fccomplcaturcirculus DEFR, quem KA produca fecet'.in R. Et 
fitpnmum AK maior quatti AF, & AI non minor quàm AK 
Ergoneque AY minor erit quam AK, recfcan^ulum enim YAK 
acquale * eft quadrato AI. icd AK ponitur maior quàm AF, Er- 
go Se AY maior crit quàm A F. Et quoniam AI ponitur non mi- 
nor quàm AK, ca maior critquam AF, & A X multo maior, re- 
£tangulumenim FAX acquale * eft quadrato A I. 

Cumitaquc vnaqua:queipfarum A X AK AY maiorfir quàm c #rJ." 
AF, critipfa AF minima. Scd propterxqualitatcm^reftanguloiu tmA 

FAX 



Y.tm.é. 



. :. ■•' IV 



... ®S 

I 



-.OS' 



38 APOLLONII REDIVIVI 




FAX YAK pròportionalcs funt AF AK AY A X, Ergo A X, 
ztmj. altera nempè extremarum,maxima*erit,fed maxima, & minima ma 
js.Quì»' iores*funt reliquis,vel difFerentia maximx,& minima* maior eft qua 
/ *. difFerentia reliquarum, Ergo X F maior erit quàm Y R. 
Lem.?. Velfit AK minor quàm AF, &c AI non maior quàm AK. Er- 
go neque AY maior erit quàm AK, re&angulum enim YAK a> 
Lem.c* quale*eft quadrato AI, ied AK ponitur minor quàm A F, Ergo 
& AY quàm AF minor erit. Et quoniam AI ponitur non maior 
quàm AK, & AK minor quàm AF, erit& AI minor quàm AF, 
Ltm.t. &: conlequenter AX multo minor rcftanguhì enim FAX acquale* 
eft quadrato AI. Cumigitur vnaquxque reftarum AXAY AK 
oftenfafit minor quàm AF, ipfa AF, maxima erit, vndc AX*mi 
Lemj. nima , funt enim propter * a:qualitatem reftangulorum FAX 
ccrd. YAK proportionales A F AK AY AX . Ergo XF , maxima vi- 
L9m 'i' HÌ delicet&:minima,velearumdifferentia, maior ^ 1 erit quàm Y R, qua; 
<* j.gMfii ^ com p 0 f lta ex reliquis,vcl reliquarum difFerentia, quod etiam &C 
i m 7. in iliperiori cafu demonftrauimus. 

t+m.J. j n vtroque igitur cafu. Quoniam eft vt AG ad ACità*FCadCX, 
Se icà*AK ad AY, erit vt FC ad CX ita AK hoc eft AR ad 
A Y, &exiftente F inter X C, erit conuertendo&diuidcndo,exi- 
ftcnte vero C inter F X, erit conuertendo& componendo, at exi- 
flentc X inter FQ erit per conucrfionem rationis&conuertendo, 
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^•t X V ad F C ita Y R ad AK.fcd X F oftcnfa eft maior quàm Y R 
crgo6c E C quàm AK maior erit,quoderatol\cndendum. 

Lemma XIX; 

Slot duo fermici rculi ABC DEF in dire&nm bafesha 
bentes, & retta AK pcrpendicularù ipfi D F fecce 
fcmicirculum DEF in K,& ex centro circuii DEF, quod 
fìc V, ponatut V G acquata V Ci &fiat * ve A G ad A C um.$, 
irà quadranun AK ad quadraium AI. Sic autem Al 
vel non minor maioic recìarum AF A K , vel non maior 
minore. Dico maiorem redarum A K FC maximam ci- 
fcomnium,qtMepcr A duóbc intcr circunafcrcnm» ABC 
K F interijciunrur, minorem vero min imam . Aliarum 
auccmpropinquiorcmmaximxMnaioremtflc remotiore. 

Excipio autem femicirculos fe inuicem Jecantes, in quihus 
eentrum V idem efl fmi punclum J,quomam tn ijs non datur 
minima, propmcpuior emmpunclo fchoms y remotiore ex eadem 
parte femper minor eH, vt infra demonfirabimus . 

Iuneantur igitur G K KD.quibus parallela- duca tur C Y YXfc- 
canres AK F A ctia continuatas in punftis V X.Et fit exiftete cen- 
tro V intcr putida A F.rccìa A I non minor maiorc rectarum AF 
A K. Vel exiftentc eodem cciuro inter punda A D , fit AI non ma- 
ior minore rectarum A F AK. Ergo primo calu A F maior *ent qua 
AR vnde Al non minor «quia AF ex polmone. Secundo ca- 
fu A F minor erit quam AK, Si AI non maior quam A F fimili- 
terexpofitione. Itaquc vtroque calli AK maior * erit quam tC. 
Odendendunicftigitur AK maximam clic FC min inum i atquc 
propinquiorem ipfi A K remotiore maiorem effe . 

Ducaturcniniper A vteunque teda Linea A E B lecan? circum- 
ferentias ABC K F in puncìis B E, 6C compleatur circulus D E I H , 
quem KA E A producìa; leccnt in puntili. RK, 8C«ngatUtGH, 
cui parallela ducatur C S l'ecans A B etiam continuatali! in S.DUO 
ieiturreftaneula YAK E A S còli dia • crunt : qu*r©vt AK hoc 
eli A R ad A E ita cnt A b ad A Y,«ulcntcquidcm centro \ in- 
tcr 



/. Ttrtf. 
Ltm.ij, 
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inuicem 
tangenti» 
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t7xiZf ttT V mà *A*> ficar g^ntor. Sed AR minor eft quam AE; 
etft eique QX &° & A S minor erit quam AY. Et quoniam AI ponitur non 
fropinqui* minor quam A F, ea maior cri t quam AK, & confequenter mi- 
rem ™»«norquam AY, reftangulum cnim YAK acquale eft quadrato 
tiort m*. Al. Cumigitur AI minor fit quam A Y , erit & AF minor, &c 
wr per confcqucns minor &: A E , atque A R multo minor , fic 
Ltm.s. iguw quatuor proportionalium AR AE AS AY maxima 
ss. erit AY, minima* vero A R, Vnde Y R maior erit quàrn SE f 
** • compofita cnim ex maxima , Se minima maior eft*quàm compofita 
Ltm.7. ex reliquis,fimiliter,& differentia maxima: & minima; maior*quam 
differentia reliquarum . 
Exiftente vero centro V inter AD argumentor hoc modo . Sed 
^'•AR maior*eft quàrn AE, ergo & AS maior erit quàrn AY. Et 
quoniam AI non eft maior quàrn AF,ficenim ponitur, ea minor 
erit quàrn AK, vnde maior quàrn A Y,re&angulum enim YAK 
scquale eft quadrato A L Ergo & AF maior erit quam AY, & 
confequenter maior &c A E, atque AR multo maior. Itaque qua- 
cuor proportionalium AR AE AS AY minima erit A Y, maxi- 
MS §min 9 ma*AR.Ergo YR maior* erit quam S E, atque hoc idem demoti- 
ci Le./, ftrauimus exiftente centro Circuii DEF inter AF. 

Et quoniam in vtroque caiueft vt AG ad AC ita*AK ad AY, 
ums. &ita*EBadBS, erit AK hoceft A Rad AY vt E B ad BS,&:e- 
xiftente A inter YR erit conuertendo &: componendo,exiftente ve 
ro R inter A Y, erit conuertendo & diuidendo,at exiftente Y in- 
ter A R erit per conuerfionemrationis& conuertendo vt YR ad 
A R ita SE ad E B, fed YR oftenfaeft maior quam SE, ergo&: 
AR hoceft AK maior erit quàrn EB. Et fic demonftrabi tur omni- 
bus alijs maior . Maxima eft jgitnromnium AK. 
cord p ar i ratione quoniam sequalia * ihnt reftangula E A S F A X, erit 
um.f. £A ad AF vt AX ad AS. Exiftente quidem centro V inter AF 
hac ratione argumentor , Sed A E minor eft quam AF ergo S£ 
A X minor erit quàrn AS,& quoniam Al ponitur non minor 
quàrn A F, ea maior erit quam A E, vnde minor quam A S, quia re- 
fe»,*, ftangulum EAS acquale* eft quadrato AI; ergo &: AF minor erit 
quam AS, & AE multo minor. Itaque quatuor proportionalium 
EAAjF AX AS maxima erit AS, minima AE.Qoare SE maior 
* erit quàrn XF. 

Exiftente vero centro V inter AD, (le argumentor. Sed AE 
maior eft quàrn AF, ergo& AX maior erit quàrn AS. Et quoniam 
A I non eft maior quàrn AF, ea minor erit quàrn AE, Ergo maior 
tnU % quam A S, rettangulum enim EAS «xquatur * quadrato AI, qua- 
le &c A F maior erit quam AS,& A E multo maior. Quatuor igi- 
tur proportionalium £ A AFAXAS minima erit AS, maxima AE; 
u ' 7 ' vnde SE maior *ent qua XFJdcqueinibperioncaiUdenionftrauim 9 . 

Quoniam 
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Quoniam igitur vtroque cafu eft vt AG ad AC ita*FC adCX 
& ita*EB ad3S, cnt EB ad BS vt FC ad CX, &exiftente 
intcr SE. critconucrtcndo Scomponendo , exiftentc vero E inter 
SBerit conucrtendo ócdiuidendo, exiftentc deniquc S inter E B 
erit per conuerfionem rationis & conuertcndo vt SE ad E B ita 
XF r.d FC, fed SE oftcnfa eft maior quàm X F, eigo&: EB ma- 
iorentquam FC. Atquceadcm ratione qua:uis alia demonftrabi- 
tur maior quàm F C. ergo minima eft F C . 

Iamagatur per A vtcunque retta linea APN fecans circumfc- 
rentias ABC KFinpunftis PN, circumferentiam vero DRinL. 
fuque NP maxima: AK propinquior quàm EB, &:conc&atur GL 
eique parallela ducami: C Qjccans LN , velei continuata: occur- 
rensin Q^Erunt igitur ctqualia *rcftangula N AQ_E A S;cjuare é vt c*r.i#y 
A N ad A E ita erit A S ad AQ^. Si quidem centrimi V fit inter 
A F ficargumcntabor. Sed AN minor eft quàm A E, Ergo& AS 
minor erit quàm A Q. Et quoniam AI ponitur no minor quàm A F, 
ea major erit quàm A N, ójper conicqucns maior quàm AQj^re- 
ftangulumcnim N A Qjequale *eft quadrato A I ) ergo &: A F mi Umfì 
norenrquani AQ, òc A E multo minor,atquc minor &c AN.Qua 
tuor igitur proportionahum A N A E AS AQjuaxima erit A O 
minima * vero A N. Vndc Q^N * maior erit quam S E . umt. 

Si vero centrimi V fit inter AD argumcntabor hoc modo. Sed 
AN maior eft quàm A E, ergo,& A^S maior erit quàm ÀQ^Et * L '-^ 
quoniam A J ponitur non maior quàm A E,ea minor ent quàm A N, 
ergo maior quàm AQ^rettangulumcnim N AQ^xquale *eftqua- urne 
drato AI)quare&AE minor entquàmAS, & AE multo minor, 
atquc minor &: A N. Itaquc quatuor proporrionalium AN A E 
A S A (^minima erit A Q, maxima A N. VndeQ^N maior erit* "•85**) 
quàm S E, quod dcmonftrauimus Se i'upra. ~ 

Quoniam igitur vtroque cafu vt AG ad A C ita * eft NP ad tmt 
PQ, &:itaEBadBS, cric N P ad Pd vt E B ad BS, &c exiftentc 
P inter NQ^crit conucrtendo & componendo, exiftente vero N in- 
ter PQent conucrtendo & diuidendo , exiftente denique Qjntcr 
NP enr per conuerfionem rationis, &conuertcndo,vt QJvI ad NP 
ita S E ad E B, fed QJM oftenia eft maior quàm S E, ergo &: N P — 
maior erit quam E B,hoc eft propinquior maxima: maior quàm E A 
quxcft remotior. 

Sed, exiftente centro V inter punfta A F, fit AI non maior mi- 
nore rettarum A F A K. Vcl exiftente eodem centro inter A D, fit 
AI non minor maiorc reftarum AF AK. Primo igitur calli 
A K minor * erit quàm A F, vndc AI non maior quàm AK, r r$tts 
ex polmone. Sccundo cafu A K maior ent * quàm AF, ergo 7*»^'. 
AI non minor quam AK, Similitcr ex pofirione. Vtroque igi- 
tur cafu FC maior * erit quàm AK . Itaque oftendendum um ti 

P eft 
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èft FC maximam effe, AK minimam,aliarumautempropinquio- 
xem ipfi F C maior em effe remotiore . 

Ducaturenim per A vtcunquerefta Linea AB E fecans circum- 
ferentias ABC KF inpunftisBE, &compleaturcirculusDE FH 
quem K A E A continuare i'ecent in pun&is RH, &: cone&atur 
G H, eique parallela agatur C S lecans EH, vel ei continuate oc- 

°Um 4 currensm S. Aequalia*igitureruntrettangula FAX EAS, quarcvc 
em - • A F ad A E ità erit AS ad A X . Si quidem centrum V fit inter 

7.r#r/y. AF hoc modo argumentor ; Sed AF xnaior*eft quam A E. Ergo 
& AS maior erit quàm AX. 

Et quoniam AI ponitur non maior quàm A K , ca minor erit 
quàm AF, & conlequenter maior quàm AX, reàangulum enim 
FAX #quale*eft quadrato AL Cum igitur A I maior fit quàm 
AX,erit&: AK maior atque A E multo maior, &: per coniequens 
maior & AF quatuor igitur proportionalium AF AE AX 

Ltmj. minima erit AX, &c conlequenter maxima*AF> vnde XF maior* 

*,.$£iw. erit quàm SE. 

6* Le./. Si vero centrum V fi t inter AD argumentor in hunc modum. 
Sed AF minor eft quàm A E, ergo Sé A S minor erit quàm AX. 
Et quoniam A I ponitur non minor quàm A K, ea maior erit quam 
A F$ Vnde minor quàm A X, propterquod rcftangulum F A X x- 

Lem.c, quatur Squadrato AI. Cum igitur A 1 minor fu quàm AX , erit 
minori AK, &c A E multo minor,&: per confequens minor &C 
AF. Sicigitur qaatuor proportionalium AF AE AS AX maxi- 

lem.*. ma erit AX, vnde*minima AF. atque adcò XF maior erit quàm 
SE, quod quidem demonftrauimus Se luperion Cafu . 

Quoniam igitur in vtroque cafu vt AG ad AC ita eft F C ad 
CX, &ita EBadBS, entvt FCad CX ita EB adBS, & exi- 
ftente C inter XF, eritconuertendo &componendo,exiftente ve- 
ro F inter X C eritconuertendo&diuidcndo ,at exiftente X inter 
F C, erit per conuerfionem rationis Se conucrtendo , vt X F ad FC 
SE ad E B, fed maior eft XF quàm SE,ficdemonftrauimus;ergo 
&: F C maior erit quàm EB. Et fic demonftrabitur maior quacun- 
quealia. Maxima eft igitur FC. 

Aeque quoniam xqualia*funt reftangula EAS YAK, erit vt 
A E ad A K 1 hoc eft ad A R ita A Y ad A S , exiftente quidem 
centro V inter A F, fic argumentor. Sed A E, maior eft quam A K 
hoc eft quàm AR, Ergo &: A Y maior erit quàm AS. Et quoniam 
AI non eft maior quàm AK ex polmone, ci minor erit quam Ah, 

rem t ergo maior quàm A S, reftangulum enim E A S xquatur Quadra- 

tm *' toAI. Cum igitur A I maior fu quam A S, cnt & A R maior,at. 
que A E multo maior. Itaque quatuor proportionalium A E A K. 

Lem*. \y AS minima erit AS, &: per confequens maxima* A E. vnac 

%'ìe7 SE maior *crit quàm Y R. £ u 
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Exiftctue vero centro Vintcr AD, ficargumentor. Sed AEmi- 
nor*cft quarti A K, hoc eftquam AR, crgo& AY minor tmtf* T * i f* 
quam AS. Etquoniam AI non eli minor quam AK, ficponirur, 
ca maior erit quam A E, vnde minor quam AS, quia rettangu- 
lum EAS a % quatur*quadrato AI. Cum itaque AI minor lìtquam 
A S, erit minor &: AR, atquc A E multo minor. Quatuor igitur 
proportionalium AE AR AY AS maxima erit As, vnde mini 
ma* A E, quarc SE maior erit quam YR. Atque hoc idem de- L " n r - 
monftrauimus Se fupra . 

Quoniam igitur in vtroque cafu vt A G ad AC ita * cft F B ad tm.€. 
BS, òcita* AK ad AY, cntvt EB ad BS ita AK ad AY, & exi- 
ftentc B intcr E S, erit conuertendo &: componendo, exifteme vero 
E intcrSE,erit conuertendo &: diuidendo, atexiftente S inrcr EB> 
erit per conuerfionem rationis &: conuertendo vt S E ad EB ira Y R 
ad A R, hoc eft ad A K, Sed S E oftenfa cft maior quam Y R , er- 
go Se E B quàm AK maior cnr. Eademque rationc dcmonftrabi- 
tur qualunque alia maior, quam A K . Minima cft igitur A K . 

Poliremo ducarur per A quxuns rcrta linea A PN Yccanscircuni- 
ferentias ABC KF mpuncìis P N, circumtercntiam vero D R in 
L, fitque N P ipfi FC propmquior quam EP>, Se cone&atur li L 
cui parallela ducatur CQjlecans NA, vel ci continuata occurrcns 
inQ.Duoigitur recìangula NAQJ.AS xqualia *crunt, Se oh id c " w - 
vt A N ad AEitacnt AS ad AQ. Exiftenteqmdcm centro V in- Ltm ' 6 ' 
ter AF, ita argumentor . Sed A N maior * eft quam A E, ergo Se 
AS maior cnr quam AQ^. Et quoniam AI non cft maior quam 
AK. ficcnimponitur, ea minor erit quam AN,& per confcquens 
maior quam AK, rectangulum enim N A Q_a:quatur * quadrato l***f* 
AI. Cumigitur AI maior fit quam AQ^cnt A E multo maior, 
Se multo maior AN. Sic igitnr quatuor proDortionaliuni AN AE itmx. 
AS AQjninima erit A (^maxima* vero AN. atquc adeoON ma- *'-9** 
ior*erit quain SE. ^ &Le. 7 . 

Exiftentc vero centro V inter A D, hoc vtor argumento . Sed A N 
minor cft quàm A E, ergo &: A S minor erir,quàm A Q^Et quoniam 
AI poniturnon minor quàm A K ,ca maior erit quàm AN; vnde 
minor quàm A Q (quoniam reclangulum N A Qxquatur*quadrato Um ' € - 
A I) ergo Se A E, quàm A Qminor erit, Se A N multo minor. Itaque 
quatuor proportionalium A N AE AS AQjnaxima erit AQ,mi- 
nima* vero A N, vnde QN maior* erit quàm SE, quod ctiam de- 
monftrauimus, Se fupra . • L '-. ~ f 

In vtroque igitur cafu quoniam eft vt AG ad AC ita NP ad 
PQ^&ita EB ad BS, erit NP ad PQ^vt EB ad BS, &cxi- 
ftcnte P interQN, erit conuertendo, Se componendo , exiften- 
tcveroNinter QJJ, erit conuertendo &: diuidendo , atexiftentc Q 
intcrPN, erit per conuerfionemrationis&: conuertendo vt ON ad* 
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NP ita SE ad EB, fed QN maior eft quam SE, fic demonftraui* 
xnus, ergo& N P quam EU maior erit, hoc eft propinquior maxi; 
nix FC maior quam ca quxeft remotior* 

Scd centrimi V iamfitinpuncto A, 
crgoxquales croni AG AC, ledvt 
AG ad AC jtaponitur quadratimi 
A K ad quadrarum Al , ergo quadra- 
tum A K quadrato AI acquale critf 
qua re & re&a AK vel AFxqualis 
retta; A I . Igitur &: is cafns ad prxlens 
Lemma pei tintt , ponitur enim A i 
ve! non minor maiore reclamili AF > 
A K, vcl non maior minore . Oftendendum eft igitur maiorem ipfa- 
rumAK FC maximam effe, minorem vero minimam, atque prò- 
pinquiorem maxima: maiorem effe remotiore . 

In iemicirculisenimexeadem parte exiftentibus AK cui xqualis 
eft A F maior eft quam F C, eademque ratione maior quam E B. Et 
fic maior quacunque alia. Maxima eft igitur AK. 

Etquomamxqualesfunt AF A E , maior autem A C quam Ab, 
crit reliqua F C minor quam reliqua E B- eademque ratione demoa- 
fìrabitur omnibus alijsminor.Ergo minima eft FC. 

Aeque quoniam xquales ùmt AN A E, minor autem A P quatn 
AB, e ut reliqua N P maior quam reliqua LB>propmquior nempe 
maxima maior quamea qux eft remotior . 

lnfemicirculis vero ex oppofitoexi- 
fìenubus AF xqualis eft A E, AC ve- 
ro maior quam AB, tota igitur FC 
maior erit quam tB tota- ltaque ma- 
xima eft FC. # 

Similiter AK cui acquali* eft A E 
minor eft qua EB.Ergo minima eft AIC 

Poftremo,quoniam A N acqua I-is eft 
AE,AP vero maior quam AB, erit to- 
ta N P maior quam E B tota , hoc eft: 
propinquior maximx maior quam re- 
motior.Maior igitur re&arum AK FC 
maxima eft omnium qux intei* circum 
ferentias ABC KF interjjciuntnr^mì- 
nor vero minima, aliarum autem prò- 
pinquior maximx maior remotio*e f 
quoderat oftendendum . 

At vero mlemicircuHs fc mniceni T 
fecantibusin quibus centrimi V idem eft qtiodpunttam A,pròpm- 
qiuorem pmiitQ lcaionisicmicnculorum, quodfitMminorem^i- 




Tottamur kx. fignr<e fub linea i ? .pagini^s ■ vt rtfpiciant ifftm paginam , & Lcmmati XX.fav.uu- 




Ducarureniinpcr A qualunque retta linea ADE feetms ciVcum- 
ferennas AB< KF in pandi) B E, 6c complearur circulus DEFH» 
anca E A K A continuati fecent in pun&rs HR, cV concOantuc 
GHGK KD.cilque parallela Jucantur GS CY YX iccantes FA 
KA FA eriamptodoaasinpanaii SYX. F.t fu prìmum JKm««f u ^ ( . 
quam FC Quoniam igitUI vt AG ad AC ltt«e(t A k ai Ai , 6- 
ira* FC ad CX,ent AK hoceft AR ad AY vt FC ad CX, U en- 
fiente punfto A inter YR, ent conucrtendo &componcdo acrur- 
fusconircrtendo.cxiucntcvcro R inter AY, ent conucrtendo oc di- 
uidendo & rurfus conucrtendo.at exiftente Y inter AR, ent DCTCOB- 
ucrfionemrationis.vtAR ad RY .taFCad XF,lcd AR, noe cft 
AK ponitur maior quam F G Frgo òc R Y quam XF ma:or enr. 

Et quoniam rectangulum YAK, hoc cft [A»*^*"» Crii.*: 
clangilo FAX * propomonalcs ciunt A R A F A X ;A Y, (ed R\ u.u<ti. 



\ 



xima ed FC. # 

Similitcr AK cui xquaHs eft A E 
minor eft qua EB.Ergo minima cft A1C 

Poftremo,quoniam A N xqualiseft 
AE,APvero maior quam AB, eiit ta- 
ta N P maior quam EB tota , hoc cft 
propinquior maxima: maior quam re- 
motior.Maior igitur re&arum AK F C 
maxima eft omnium qixx inter circuii* 
ferentias ABC KF interi>ciuntnr v mi- 
nor vero minima, aliarumautem prò- 
pinquior maximx maio* renuotioi'e, 
quoderatoftendendum . 

At verò mlemicirculis fc innicem x é . 

fecannbusin quibus centrimi V idem eft quodpunftum A,pròpm 
quiorcm j?u»ClQ icftiQaisicuùciiculorum; quodfitMmuiorem « 




secvndvs: 
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fc remotìorc ex eadé parte fic demó- 
ftrabimus. Ducantur AB A P lecan- 
tes circumferentias MF MC in pv'i^is 
EN B P.6c flt EB punito M propin- 
quiorquàniN P. Qmigitur AB mi- 
nor elt qua AP.AEvcro equahs AN, 
teliqoa EB minorerà quàmteliqua 
NP^noceftpropinqwor punAo M minor quàmeaquxeftren • tior. 

Rurfus ducantur AH AL ex altera (ectionis parte recante» dr« 
cumrerentias MK MAÌnpunaisHLOI.&iit IL punfto M prò- 
pinquiorquam OH.Eademratione AI maioreftqaàm t AO,«AL 
x luali» A cnt rei iqua I L minor quàm O H rchqua, hoceft pro- 
pmquior puncìo fc&iònis minor rcmotiore.quod crat oftcadcnoam. 
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Lemma XX» 

ifdcmpofitis. Sitautem Al minor maiore re&arum A F 
* A K.maìoi minore. Ergo à putido A ad circumferen- 
riam K Fducatui A Maequalis AI, caque producami ad 
circumfcrcnciam ABC inO. Dico maiorem retta nini 
AK FC maximam effe omnium quxpet A duOanntCt 
circumfcrenaas ABC KF iiucnjcnincur, minmiam ve- 
ro NI 0 Alnrum autem propinquiorem minimi^rcmo^ 
tiorc ex eadem parte rmnorem elle . 

Docararenimper A ouxamqucreaa linea ARE fccans circom- 
feentiaa AB< Ò in pandte B H, ft comolca «*J^«JgS 
auem 1- K K A continuata? fecem in punttis HR,« conettantur 

HGK KD.cilqueparallclx Jucantur CSCY YX recante» EA 
KA FA e ri a in ptodutta» in pun&is SYX • Ft fu prim.m Aknta,oi ; 
quam FC Quoniam igjtnt vt A G ad AC ita* l .A KrfAY.* 
ita* FC ad CX.erit AK hocclt AR ad A\ vt FC ad ( \, .V exi 
ftcntc punito A mter YR cnt connettendo 8CCOI»pon2doacrur- 
fuseomr.rtcndo.cx.ltcnt.vcro R mter AY entconue rtend 
udendo & rurfu» conuertendo.at enfiente 1 mter A R cnt pcrcoa- 
ucrf.onem rationis.vt AB. ad RY ita F C ad Xl jcd AR, noe cit 
AK ponitur ma.orquamFC. Frgo& ^S^T! ^ 

Etquoniamrectangulum YAK, hoc cit YAR *qw£*e ftr e- 
bangio FAX »propoxt»nato erunt ARAI AX iA Y kd Rx 



I 



I 
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cult \£SSSSSS?. R ^5 Cft C ° m P° fita cx extr *«" 
quam comporta ex medijs.vel difFcrentia extremarum maior auàm 

^ -c^Xaml^ AR AV mJS 

S ,n'mr ?JTn Ex, i lcnte <3 uidem «ntro V intcr A F fic argu- 
n ,n ™ S, ^ R n ° ncftmaxi . raa ' c ' uia * minorc ftq u am AF. Ergo 

Ltm *' auàm AF v^in?m entCr » ** max ' ma * ItaqucAY maior elit 
quam Ai-, multo maior quàm AE. 

£f# «Affi™ LP ro Pter*a:q U alitatem reflangulorum YAK EAS cft 
2 Ac • AE ' v minor videlicet ad maiorem ira AS ad AY, cric 

ma?o rS Sm ^T^ a ^ rfitqi A am A S,& maiorquàm AE?acetiam 
i K « d«nonftrauimus,crit ipfa AY maxima quatuor 

SE5 ttSquZ SÌ AE AS AY ' VndC AK^inima.Q^arcRY 

, T ( w •• a p X n«n n lft VCr? " ntr0 Y inter AD "gumentor hoc modo. Sed 
£T f A ri nn A v? iraa ' c ? e ™\™ior*quàm AF, ergo maxima 
erit vnde A Y*minima.Itaque A Y minor eritquàm A F, & ideò 
Cm{ multo minor quàm A E. ^ 

x "" ^ uoniam f9« a ,! ia * run t recìangula Y A K E A S, erit vt A K 

r xwjF. ad A E, maior*videhcet ad minorem,ita AS ad A Y, ergo & A S 
maior ent quam A Y feu quod idem eli A Y minor quam AS. 

m?™?! 1 " aV"'" 0 ^ quam A S ' & minor 9 uam AE, & etiam 
minor quamAK, vteftdemonftratum. Eritipfa A Y minima qua- 
im.t.7 tuor proportionalium A K A E A S A Y , quare AK 'maxima 
vnde YR maior*ent quàm SE,quodctdc m 2SSu1 m ì ls rftpTa: 
T /' ? n Y«oqueigiturcaIuquoniamcftvtAGad ACita*AKad AY 
Um.<. & 1 ta*EBadBS,eritAK,lÌoceftAKad AY ficut EB ad B S,& exiften 
te A inter YR.entconuertendo &c componédo,exiftentc vero R inter 
AY,eritconuertedo&diuidédo,atexiftcnte Y inter A R ent per con 
uerfionem rationis &: conucrtendo,vt R Y ad A R, hoc eli ad A K 
ita SE ad EB, fed RY oftenfa eft maior quàm SE, ergo Se A K 
quam EB maior ent. Eademquerationedemonftrabituì : omnibus 
alus maior. Maxima eft igkur AK. 

5 c ì fi rJS^ a Ì or< J uam AK > quoniamigiturvt AG ad AC 
ttm.f. Jta* eft FC ad CX, & ita * AK ad A Y, ent F C ad C X vt A K 
hoc eli A R ad A Y, &exiftentc A inter Y R, erit connettendo 
&c componendo &: rurlus conuertendo, exiftente vero R inter AY 
eritconuertendo&diuidendo&runùsconuerrendo,at exiftente Y 
,n i te n ^r^/ nt P erconi ietfionem rationis, vt FC ad X F ita AR 
ad R Y, fed poni tur F C maior quam A R, hoc cft quam A K , er- 
go &: XF maior ent quam RY, fed XF compofita cft ex extremis 
quatuor propoi-tionalium A F AY AR AX, ipfa vero RY exme- 
dijs, vel X F dmerentia cftextremarum, R Y differentia mediarum 
(funtcmmpropomonales AF AY AR AX, quia reftangulum 

FAX 
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FAX * xquatur redangulo YAK hoc eft Y A R. ) FgtttH lltCM CwJ*.t* 
extremarum A F A X maxima*erir, altera minima . 1 kiftcntC qt:i 
dcm centro V intcr A F hac ratione argumentor . Scd A F non 
cft minima, quia maior*eft quam A R, ergo maxima crir, vndc A X 
♦minima. Itaque AX minor cft quàm AR, &: multo minor quàm imi. 
AE. Et quoniam cft, vt AF ad AH maior vidclua ad minorcm C»d. 
ita A S ad A X , lunt cnim a:qualia*redangula F A X E A S, et- l ' m <: ' 
go& AS maiorcrit quam AX, hoc cft AX minor quam AS, 
icd& AX vtdcmonrtrauimus minor eft quàm A F, &: conkqucn- 
tcr minor ctiam quam A F\ ergoquatuor proportionalium AF A E 
AS A X minima cric AX , vnde*A F maxima . Qiure X F ma- Um *\ ~ 
ior*entquam St. & u./. 

Exillciuc vero centro V intcr AD, hoc modo argumentor . Scd 
AF non cft maxima, quia minorali quàm A K . Ergo minima ent, *.T#r/ft 
& per conlequens maxima A X. Itaque A X maiorcrit quam AK, 
&: multo maior quam AH. Et quoniam propter xqualitatcm^rc- coft. 
ftangulorum FAX EAS pro^ortionalc^ lunt AF A E AS AX, um.f. 
&cft A F minor'quam A E, cr^o £c A S minor ent quam AX, 7 Ttrf Ì* 
leu quod idem cft A X maior quam A S, icd A X oftenla cft quo- 
que maiorquàm AE, &: per comequens maior quoque quàm A F. 
Ergoquatuor proportionahum AF A E AS A X maxima cft A X, 
vnde minima * A F . Itaque X F maior cnt quam S E. Atquc hoc 
idem demonftrauimus &: lupra . ^ ^ uj.' 

Itaque in vtroque calli quoniam eft vt AG ad AC ita*FC ad um( 
CX&:ita*EBadBS, critFCadCX vt ElìadBS, & cxiftcnte 
C intcr FX,crit conuertendo Se componendo, cxiftcnte vero Fin- 
ter XC, ent conuertendo &c diuidcndo, at cxiftcnte X inter FC, 
critper conuerfioncm rationis &c conuertendo vt X F ad FC ita 
SE ad £ B, tedoftenfaeft X F maior quam S E, Ergofic F C maior 
critquam EB. Similitcr dcm juiUabitur omnibus alijs maior. Er- 
go maxima cft FC. 

Sed fint xqualcs AK FC. Qm igitur vt AG ad AC ita* 1 cft FC ad Um4ì 
CX,&itaAK ad AY,cnt FC ad Lx vt AK hoc cft AR adAY,ied 
FC ponitur xqualis AR, vcl AK, ergo &c C X xquaiis erit ìpfi 
A Yjquarc per additionem, veUubdudhonemaequalium a:quahbus 
crit X F xqualis Y R, icd X F compofita cft ex extremis quatuor 
proportionalium FA A Y A R A X, ìpfa vero R Y ex medijs, vcl 
XF differétia cft extremarum, RY diiicrentia mediani, flint cnim 
propter xquahtatem*rcttangulorum F A X Y A K hoc cft Y A R c#f# / # 
proportionales*F A AY AR AX, ergo AF AX ipfis AY AR um\. 
xqualcs*crut, maior videi icetmaiori,minor minori, Itaque AFarqua- if.f«*À 
lis ent alteri ipfarum AY AR, led cxillcntc centro V intcr pud* 
£la A F, ipfa A F maior eft quam AR, Ergo AF xqualis triti*» 
fi A Y, atquc adco A Y maior quam AL Et quoniam squali* 

(une 
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funt rettangula YAK EAS,erit AY ad AE, maior videlicct ad 
iiiinorcm, vt AS ad AK, hoc eft ad AR, ergo & AS maior erit 
quam AR,fed&: A Y maior eft quam AR,fimilitermaior&: A E, 
lem* crgoquatuorproportionalium A Y AE AS AR minima erit AR, 
ss-é*in. &confequenter maxima* A Y-, Vndc RY maior * erit quam SE • 
& Li.?. Exiftcntc vero centro V interpunfta AD, erit AF minor quam 
AR, ergo ccqualis erit ipfì A Y,oftenfa enim eft AF arqualis alteri 
ipfarum AY AR, Itaque AY minor erit quam A E . Et quoniam, 
Co. z:i. propter a:qualiratem*rc<aanguIorum Y AK EAS, eft vt*A Y ad 
u.s$xii. a E, minor videlicet ad maiorem, ita A S ad A K, vel ad A R, ergo 
Se AS minor erit quam AR,fed&: vtraque ipfarum AYAEmi- 
hsQpìw. nor eft quam A R . Ergo quatuor proportionalium A Y A E A S 
& L *7* A R maxima erit A R, vnde minima AY, quare RY maior erit 

quam SE. Atqne hoc idem demonftrauimus &c fupra . 
Um.t. Quoniam igitur in vtroque calti vt AG ad AC ita * eft E B ad 
B Si Scita* AKad A Y, erit A K hoc eft AR ad AY vt EBad 
BS, &exiftente Ainter R Y , erit conuertèndo Scomponendo, 
exiftentevero R inter AY erit conuertendo&diuidendo, exiften- 
tedenique Y inter AR, erit per conuerfionem rationis &:conuer- 
tendovt RY ad A R hoc eft ad A K ita SE ad EB, fedRY often- 
faeft maior quam SE, ergo &c AK quam EB maior erit. Atquc 
eadem ratione demonftrabitur maior omnibus alijs . Cum igitur 
A K maior fit omnibus per A du&is, &ci a:qualis fit FC, erit&: 
ipla FC omnibus maior, & ideo vtraque maxima. Maior igitur re- 
fìarum AK FC maxima eft omnium, qua: per A duóhe inter cir- 
cumferentias ABC K F intreijciunturquod efto primum . 

Iam vero produca tur M A donec fecet circumferentiam R D in 
T, &cone£tatur GT,eique parallela aga tur Tecans MA con- 

ZmJ. tinuatamin j^. Reftangulum igitur MA^ acquale* erit quadrato 
AI hoc eft quadrato AM, funt enim arquales AI AM exconftru- 
tione, quarc AM sequalis erit iplì A n*. Sed quoniam reftangu- 

Ztm>c\ ] um FAX a:quale* eft quadrato AI feu quadrato AM, propor- 

j/.stxn. t i ona i e s*erunt AF AM AX, funtautem&£ ina:quales, ergo XF 
compofita ex extremis maior erit quam dupla media, hoc eft quam 

Zm%€ * MJk. Et quoniam eft, vt AG ad AC,ita*FC ad CX,&ita* 
M O ad O 9*, erit F C ad C X vt M O ad O , &: conuertendo vt 
C X ad F C ita O ^ ad M 0,& componendo ve X F ad F C ita erit 
Myt ad MO, fedoftenfa eft XF maior quam Mijj, ergo& FC 
quam MO maior erit. 

Eadem ratione. Quoniam redangulum YAK acquale eft quadra 
to AI, ideft quadrato AM, proportionaleserunt AK AM AY, 
funtautem &ina:quales,ergo RY compofita ex extremis A K AY 

ttm% <. maior erit quam M ^, ideft, quam dupla media . Sed quoniam eft 

vt AG 
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vr AC ad AC ita * A K ad A Y , &: ita M O ad O , èrit A K , L m ^ 
idcft AR ad A Y ficut MO ad O i*> 6c conucrtcndo vt A V ad 
A R ita O P4 ad M O, &: componendo \ tllV ad A R ita ent M ik 
ad M O, fcd R Y maior eft quam M 91 vtdemonftrauimus,ergo a & 
A R hoc cft A K maior crit quam M O . 

Simihtei , quoniam rettangulum LAS acquami * quadrato AI t m€% 
tdeftAM proportionales * crune A E AM AS, fed& inacquale* '7.ux t ; 9 
iunr$ergo SE compofita ex extremis maior crit quam M $i 9 media 
videlicet dupla. Et quoniam vt AG ad AC itaceli EB ad BS,&: z 
ira * MO ad O K»,crit E B ad BS vr MO ad Ojt, & conucrten- 
dovtBS ad E B ita O Ri ad M O, Scomponendo vt SE ad LB ita 
crit ad M O, fed maior eft SE quam Miv,crgo&: EB quam 
MO maior crit. Atquecadem rationedemonftrabimusquamcun- 
quealiam maiorcmeflcipla MO. Minima eft igitur MO omnium 
qux per A ducuntur, &: inter|circumfcrentias ABC KF ìnterij- 
ciuntur, quod efto fecundum . 

Et fin femicirculis fe inuteem fcanttbus non datur mini- 
ma* eaenim qu<e propin^uior cH punclo fcElionis remotiorc ex 
cader» parte femper minor e fi > fed vt omnibus fguris vnaea- 
demque demonflratio conueniat in femicirculis fe ft fecamibus 
puntlum feclionis vocetur minima . 

Ducatur ergo per A vteunque retta linea ANP fccans circum* 



U icrcn* 
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fcrcntìai ABC KFinpunftis PN ira vtrefta NP fit minima MO 
propinquior quam EB,,eaque produca fecet quoque circemferen- 
X 

X 




7Tertij. 



tiam RD in L, fintque NP EB ex cadem parte miniiris, fciunga- 
tur G L, cui parallela ducatur C Q_occurrens N A productx in 
ti sex:) a lt Igltur P l "°P tcr aqualitatcm * reftangulorum E A S NAQ^vt 
A E ad AN ita*AQ ad A 5 in femicirculìs quidem in quibus A E 
niaiourc&arum A F AD propinquior cft quam AN fic argumen- 
7\r#r/y. tor- $ed A E* maior eft quam A N, ergo &: AQjnaior erit quam 
AS. bcd quoniamre&angulum N A Q,#quatur quadrato Al hoc 
cft quadrato A M, & AN vt propinquior maiori redtarum A F AD 
maior* quam AM, qua: eft remotior, ergo AN maior erit quam 
AQy&c per confequens A E multo maior,atque multo maior quam 
As. Sicigiturquatuorproportionalium A E AN AQ_AS maxi- 
jf.§ui» m macnt A E, minima vero AS, vnde SE maior * erit quam QN. 
tri:?* In femicirculìs vero in quibus A E à maiore redtarum AF ADrc- 
7.r*r/y. motior cft quam A N, argumentor hoc modo. Sed A E minor *eft 
quam A1ST, ergo&: AQjuinor erit quam AS. Sed quoniamrc- 
ftangnlum A N Qjpquale* ed quadrato AI, vel quadrato A M,&: 
AN minor quam A M,ergoipfa AN multo minor erit quam AQ^ 

bi multo 
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Oportetautcm eam magnitudine datam non effe raa- 
iorem maxima reótarum lincarum,qua: ad ipfum anguium 

G 2 fcr- 
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ferem 
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tiam ] 
tur G 
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" Sexti A £ ac 

maior 
T- 3T#r/y. tor . S 

AS. S 

cftquj 
r.Tmf. nìai0r 

as: s 

jr.Quì*. ma en 
In ie 

T.Tertij, motior w * ^~u* ^^iN,ai^ui*iw4itui iiuuinoao. Sed A E minor *efl 
quam AN, ergo&: AQjrmior critquam AS. Sed quoniamre- 

Um.$. ftangulum A N Qjpquale^eft quadrato AI, vcl quadrato A M,& 
AN minor quam AM,ergoipfa AN multo minor critquam AQ^, 

&: multo 
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6: multo minor quàm A S.oAcnla c<\ cnim AS maiorquam AQ. 
Ouatuot ieitor proportionalium Ah AN AQA .minima cnt 
A È, maxuìia -A^S, vnuc S F. * BVÙOt cnt quam C>N. Atqnchoc ^ 
idcmdcmonfttauimos&iupra. m 

vt r> i Ltm 6. 

Dentane in moaue cafu quoniam cft vt A G ad AC ita NI ad 
rSuBad k entri Pad PQvi EBBS,&exUlenteBin. 
tertS cnt conuertendo& componendo, cxiltcnte vero E Inter BS 
erit connettendo 6C d>uidcndo,at cx.ucntc S in ter EB, cnt pei : con- 
ocrfionem rationis & connettendo, vt QN ad N 1 ira S E ad EB, 
l'ed nvnor cftQN quàm S E vt dcmonlhauimus.crgo & NP quam 
B4J minot erit. Propinqnior igitur minima* minor eli remotiore, 
quod pollrcmolococratdemonltrandum . 

COROLLA RI VM I. 

MAnifcftum ed igitur AK maximam efle omnium, 
quxintercircumfercntias KM AO interi j ciao tur. 
Oftcnfum cft cnim propinquiorem iplì MO remotiore 
ex eadem parte minorem elk,icd AK rcmotillìma eli om- 
B i um,crgo & max un a . 

COROLLARIVM II. 

Slmilitermanifeftum cft FC maximam clTc omnium que. 
inter circumfercntias MF OC intcrijciuntur . Cuni 
enim propinquior ipfi MO remotiore ex eadem parte 
oftenfa fit minor, ipla FC qua: rcmotillìma eli omnium, 
omnium maxima erit . 

PROBLEMA. 

DAtis duobus fcmicirculis in directum bafeshabenti- 
tibus. Inter eorum circumfcrcntias poncrc icòtam 
lincam magnitudine datam , qua: ad vnius fcmicirculo- 
rum angulum pertinga t . . 

Oportetautem cam magnitudine datam non effe ma- 

iorem maxima recìarum lincarum^ua: ad ipfum angulum 

G z per- 



lem is 



^ za 
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f crtingemcs imer circumfercnrias inrcrijciunrar, nccme 
imnorcm minima. Quarautcm fitmaxima, quxvc mir-i- 

D F, fi vero fife in ipfa ^fi^r^^^^SS^Wal^fc 

AbL, KFponcre ìcftam Lineam xqualcm Z r« data:, ita vt ad 
punitimi A pcrtmgat. Oportcbit antan in&tn il non effe tóa- 

n m ^ - KF «*««>a«"W«r* no** nunotem mi- 

11 J Ina 111 . 

tì«'"s,ncutci vcroaltemmrangar.aut lecer triadi fi còmplcantar. 
Etfit, vbialtcr mcludicur, FC maiorquàm AD, I»oppo(itis vera, 
exiRentepundo A in baie DF, fit minor, exifteme cairn Ltra,S 
quoir.odocunqae.Producatur Al< ad circumfereiìtiam ABC in 

ponebatur,etemm maxima ed ca, qux maio: ed reclarum K T FC 
M vero Z^fit^qualis minima, minimaque fu ea qua: minor eftip- 
larum K 1 F C,Hidemfaaunieritquodproponebatur. Sinipfaruin 
minor non fu minima, iriaciKa minima, probfcmati iatisfìet: Quo- 
modoauteminueniendafit minima vide Lemmata 16.&C20. Seafi 
Z $t minor fit maxima maior autem minima ponatur ex centro Cir- 
cuii DEF, quod fu V,refta VG aquralis ipfi V C, &Z* lecerne 
bifanam in L, &fìat vt* A G ad AC ita Quadratimi A K ad qua- 
dratimi AI. Suriiliter vt AG ad AC ita fiat LZ ad ZN. Et exi- 
ftcnte panalo A extra bafimfemicirculi D F , fiat LN differenti* 
re£tarum L Z Z N, exiftentc vero in ipfa bafe , fiat L N earundem 
aggregatimi, in ipfa autem L N defenbatur fcmicirculus,in quo ac- 
cómodetur retta LB sequalis AI,eft cnim AI minor quàm LNvtfe 
quenti Leniate demonftrabimuSj&iangafur Nb,&:'ccntro N inter- 
nano Nb defcribaturcirculus,quem LN produca fecet in punftis 
VQtJkà punito A adeircumferentiam KF diicarur A E ipfi LP 
diffefrentias vel aggregato redarum LN Nb xqualis. Quo autem 
fafu L V fiat differentia, quove aggregatimi , polì icquens Lemma 
praecepta ponemus , &indc qi\x Lcquumur Lemmatibus deriion- 
ftrabimus eam rc£ta polle duci. Produ&a denique vbi opus exigit A E 
adeircumferentiam ABC in B, fatta erit problematis conftruftio, 
Seceteninl B A etiam produrla femicirculimi DEF, aut circulum 
complctumin N, &cone£tatiir G lì, cui parallela ducatur CS fc 

cans 
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duuacnaoquc, ^ucrumconuertcnao,atexiitente X intcr FC^cnt 
per conucrnonenìrationi^vt FC ad FXità LZ ad L N,&ita\u,o 
que Zi* ad La, dupla videlicet ad duplam fed FC minor ed 
T'Tvì' £ 01tu /« nil » FC <™ima,Z,* vero maior minima,*" 
go& FX quam LR minor eric,fed F X uoa c&fflii]a:quà n AI 

dupla. 
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Éttis E A, ve! ci continuate occutrensin S*&difplrcctiir LNin BL 
Quoniaui igìtur acquale! (une L N NR, & xquafés quoque NQ 
N i\ erunt perxqualium xquahbus additioncnij vcJ fubdu&ionein 
acauales .Se LO R P. 

Etquonum LCì tangit circulum PbQJn b , angulus cnjra 
LbN in feroicìrculo re&us cft , re&anguluni P LO xqualc ; die ^- Tiri v 
quadrato Lb , ied òc rcdangulum E A\ apuana- • quadrato A ! 
toc eli Lb , crgoxqualia ertine reltangula E A s PLQ, fed E A * L '-" 0 
acquatiseli LP excon<trut«ooe,€fga& AS xqualis cnt^LO, hoc 
cftipfi P R , o&enfcfum enim acquala LQJ'R. Quarc tota E S 
ioti L R xqualis erit. 

rolli 

txione,^ M l,,n i uw au ^ 

exiftente panilo B uircr punta SE cric conuettendo^&compo- 
nendo, exiftente vero E in tee S B> erit con ucr tendo & di uiden do at 
cxiftcnrc S inter ED, Crit per conucrfioncmrationis t &: con ucr ten- 
devi SE ad EB, ita NL ad LZ, hoceftita L R ad Z & eftenim 
eadem ratio dupli adduplum qua: feoipliad fimplum,fed S E prima 
oftefaeft xqualis L R. terti.v,crgo ic hi) fccuda quarta Z$ xqua- 
lis erit. Polita cft igitur inter circumferentias ABC K Fretta linea 
EB xqualis L £ datx>eaque aufandmn A pertingit.quoderatfa- 
aendum. 



Poftremo quoniaui eftvt AG ad AC ira LZ ad ZNexconftru- 
one,& ita 1 quoque EB ad Bs, ecit EB ad BS ve LZ ad Z J 



A 
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T vaorcclam Al mmorcni clic quàm LN, ficJc- 
monftrabimus. 



[unganrai GK KD, qnibas parallela: dacantat CY VX recan- 
ti - AK FA continuata? in punefa VX, ce duplicetor l \ T in R, &: 
61 pnmu he minima omnium, qua pcc A du&aMntercircuai- 
ferenriaa femicirculorum interijciuotur.Qn miamigirut reflangu- 
jf5 L A ? ae 9 ua,c *l eft quadrato Al, erunt propor tionalcs F A A I u»*: 
AX.yiKM compolita ex extremis non cut minor medix duplo, hoc <S , i« «'- 
eli F Xnonerit minor qua »i A I dupla . 

Etquoniam crt vt A G ad A C ita LZ ad Z N ex confìnu-lione, 
& ita quoque F C ad C X , cut F C ad C X vt LZ ad Z N , ^ 
exiltente putido C intet F X,cntconucrtendo & componendo & 
rurlus connettendo, cxiilcntc vero F inter XC, cric conoertendo 
diuidendoquc, iterimi conuertcndo.atexiltcnte X inter FC, erit 
per conuerlionemrationi>,vt FC ad FXità LZ ad L N,&itaquo 
que Z ik ad L K, dupla videliect ad daplam led FC minor cft 
quam Z pomtur cnim FC minima, Z vero maior rainima.er- 
%oU FX quam LR minor cm, led F X non cft mino: q uà n AI 

du| li, 
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dupla, vtdemonfìrauimus, crgo& AI dupla minor erit quam LR, 
& per conlequens AI lìmpla minorquàmLN,qua:eft dimidia ip- 
fius L R • 




a ì.q. H Zìi. 

Deinde fit KT omnium minima. Eadem ratione , quoniam re- 
u s.ett aaneulum YAK xquatur* quadrato AI, erunt proport.onales* 
, 7 .s,x,[ y a A? AK, quare YK compofita ex extremis non exit minor 

^q^onianfeft vi : AG ad AC ita*KT ac IT Y *ta quoque 
LZ ad ZN ex conftruaione, erit K T ad T Y vt L Z. ad l in , oc 
«iftente Z inter LN, erit conuertcndo & componendo ac etiam 
Vertendo exiftente vero L inter Z N , erit connettendo & d.ui- 
Sconnettendo, at exiftente N inter LZ erit per con- 
Sonemrationisvt KT ad YK ita LZ ad LN, hoceftita Z* 
a^L R dupla videlicet ad duplam. Sed KT, cumfit ™nma,mi. 
noreftquàmZ^, poniturenim Z* maior minima , Ergo &c \K 
SSnorerit quàm L R. fed Y K oftcnia eft non minor quam A I da 
pia,? go&AI dupla minor erit quam LR, & per conlequens AI 
lìmpla minor quàm LN, dimidiavidehcet ipfius LR. 



L IBERSECVND VS. 



SS 




Dcniquc neutra rcttarum KTFC fit minima, feci alia quxdam, 
vtpotc MO,qux produca fccct femicirculum DEI, aut circulum 
complctumin H, &:iungatur GH, cui parallela ducatur CS oc- 
currens MA continuata: in S. Rcólangulum igirur MAS xquale* 
crit quadrato AI, &C ideò proportionalcs crunr MA AI AS, qua- 
re MS compofitacx extremis non erit minor quàm AI dupla. 

Etquoniam ed vt AG ad AC ita*MO ad OS , &: ita quoque 
L Z ad Z N ex conftruftionc , erit MOadOS vtLZadZN, &: 
exiftentc O intcr MS, erit comi crtendo componendoque,&:rur(us 
conuertendo,exiftcnte vero M intcr OS, critconuertendo,&:diui- 
dendo,acrurfus conuertendo,atexiftente S inter MO, erit per con- 
uerfionem rationis , vt M O ad M S ita L Z ad L N , idelt ita Z ifc 
ad LR, dupla videlicctad duplam. Scd MO, cum fit minima, mi- 
nor eftquam Zik, ergo& M S minor erit quam L II, fcdofteniàcft 
MS non minor quam AI dupla, ergo &ipfa A I dupla minor cric 
quàmLR, &confequenter A I fimpla minor quam LNJioccft 
quam dimidiaipfius LR. Quocunqueigitur caiU retta Al minor 
cft quàm LN, quod erat dcinonftiandum. 

Quo autern taf ti LP fiat differenti* restar um 5? h , 
quont Aggregatum* ratio hts conftat pr^ceptis . 
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PRAECEPTVM I. 

CI AI non fit minor maiore recìarum AF AK, fiat 
LP differentia rectarum LN Nb . 

PRAECEPTVM II. 

CI vero AI non fit maior minore reftarum AF AK, 
fiatLP aggregatimi recìarum LN Nb. 

PRAECEPTVM III. 

C Ed fi A I minor fit maiore re&arum A F AK, maior 
**3 autem minore, fiat LP fiue differentia,fiue aggrega- 
timi redarum LN Nb, dummodo data neutra rccta- 
rum KT FC fitmaior.Atquehoccafurec'taipfiZ^atqua- 
lis potcft aptari inter c ircumferentias femicirculorum 
ex vtraque parte m in ima:, & ideo duobus modis Problema 
abfolui . Nam fi LP fiatdifFerentia,aptabiturearecìa in- 
ter circumferentias femicirculorum qua; minima, &ea 
qua; minor eft reclamili AF AK etiam producala tcrmi- 
nantur . Si vero LP fiat aggregatimi, aptabitur ca reóta 
jntcr circumferentias femicirculorum , qua; minima &c 
ea qua: maior eft rectarum AF AK etiam producìa 
terminali tur. 

PRAECEPTVM UlU 

SI autem Z?* data maior fit minore reótarum KT FC, 
rcóhjipfi Z** a:qualis,poterit aptari inter circumfe- 
rentias femicirculorum ex vnatantam parte minima:, id 
eft inter circumferentias qua: minima,& maxima, interci- 
piuntur. Ergo fi alterutra reclamili AF A K, eafcilicet 

qua: contermina eft maxima:, hoc efVmaiori recìarum 

KT E C 
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KT FC, minor fueritquam rclic]in,fiat LP differenti* 
tcdhrum LN Nb* Sin maior, fiat aggregatimi. 

Lemma XXII , 

C 1 1 igitur A I non minor maio re reftarum A F A K . 
& Rc<5hm,ipfi LP differenti* rc&arum LN Nbaequa- 
lcm, pofleàpundte A ad circumfcrcntiam KF duci, Tic 
dcmonltrabimus . 



Conc- 
fìaturGK 
K D , qui- 
bus paral- 
lela: agan- 
tur CY 
YX feca- 
tcs A K 
C A con ti- 
nuatas in 

paaisYX, 

&C dupli- 
cetur LN 
in R.Ergo 
arqualcse- 1 ^ 
runt L Q. 
RP,xqua- 




libuschim LN NR. addita: flint arquales NQNP,quare rettangu- 
lum PLQjcquale crit rcftangulo LPR, fccTrcftangulum PLQ 
acquale cft quadrato Lb, circulum cnim PbQ^angitLb inb,auo- 
niamrcftus eft angulus LbN infemicirculo$Ergo&:re&angulum 
L P R acquale crit quadrato Lb. 

Primum igitur lìt AF maior quàm A K, Ergo cum AI nonfit 
minor quàm A F,ea cnim ponitur non minor maiorereftarum AF 
AK,eritKT* maior quàm FC, &: ideo maxima* omnium qux per Ltm.rj; 
A ducuntur&intcrcircumfcrentias KF ABC interijciuntur, ip(a & *7* 
veroFC # minima, vndeZ^ data minor erit quàm KT, & maior 
quàm FC, ea enim ponitur minor maxima, maior aurem minima . 

Quoniam igitur eft vt A G ad A C ita L Z ad Z N ex conftru- 
ftione,&ita*FC ad CX, crit LZ ad ZN vt F C ad C X , &: con- u.smc 

li ucrtendo 
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uertendo 
vt ZN ad 
LZitaCX 
ad FC, U 
exiftente 
punfto L 
in ter pun- 
fta Z N , 
erit duii- 
dedo , cxi- 
ftente ve- 
ro Z inter ' 
LN, cric 
coponen- 
do vt LN^ 
ad LZ ita 
FXad FC 
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& rurfus conucrtcndo vt L Z ad L N, hoc eft , vt Z Ri ad L R. (Eli 
enim eadem ratio dupli ad duplum , qux fimpli ad fimplum ) ita erit 
F C ad F X, fed Z 9* oftenfa eft maior quam FC, ergo& L R quam 
FX maior erit. 

Et quoniatri re&angtolum LPR oftenfum eft acquale quadrato 

zrj.*/* L b hoc eft quadrato AI, cui quoque xquale* eft &reftangulum 

ic.sexti. FAX, xqualiaeruntrettangula LPR FAX, &ideò*proportio- 
nales LP f A AX PR, (ed L R compofita ex extremis oftenfa eft 

Lem. 9. maior quàm F X compofita ex medijs,ergo*altera extremarum LP 
PR minima erit, fed LP minor eft quàm P R, iunt enim arquales 
LN Mll ex conftru£tione,Ergo ipfa L P minima erit , &c per con- 
fequens minor quàm AF. 

Vt autem reliqua demonftrationis pars vtrique figura: conueniat, 
transferatur ( in femicirculis in quibus pun&um A exiftit in baie 
D F ) retta A K ad contrarias partes , ita vt Y K fit compofita ex 
AY &c AK. Quoniam i^itur di vt AG ad AC ita LZ ad ZN 
l**«u CTC ònftru&ione,&ite* KTadTY erit K T ad TY vt LZ ad 
ZN, & connettendovi TY ad KTita ZN ad LZ, & exiftente 
punito L inter ZN, erit diuidendo, exiftente vero Z inter L N, 
erit componendo vtYK ad KT ita LN ad LZ, ideftità LR ad 
Zifc, dupla videlicetad duplam , &rurfus conuertendovt KTa'd 
Y K ita erit Z ^ ad L R, fed K T oftenfa eft maior quàm Z ^, Er- 
go & Y K quàm L R maior erit . 

Us.ttc Et quoniam reflangulum YAK xqualc*eft quadrato A I, prò- 
portionalcscrunt AK AI A Y, fed AK minor eft quàm AI, po- 
niturenim AI non minor maiore reftarum AF AK, hoc eft non 
minor quàm AF, Ergo& AI minor erit quàm AY, & per cou- 

fequens 
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fcqucns AK multo minor. 

Et quoniam rettangulum LPR oftcnfum cft acquale quadrato 
Lb, hoc cft quadrato Al, cui quoque a:quale*eft&: reftangulum it.s.tt* 
YAK eruntreftangula YAK LPR squalia,& ideò*proportio- 
nales YALP PR AK. ScdYK comporta ex extremis oftenla cft 
maior quàm LR compofita ex medijs,crgo altera extrcmaiumYA im.?. 
AK erit* maxima, altera minima, lied AK non eft maxima, quia 
oftenla eft minor quàm A Y, ergo minima erit, &: ideò LPquàm 
A K maior. CumitaqucLP maior fit quàm AK, &minorquàm 
AF , potent à puntto A ad circumfeientiam KF duci reQa ipfi 
LP difterentia: redarum LN Nb xqualis. 
Sed 




maiore ipfarum AF AK, quare F C maior *erirquam KT , aci^ ^, 
proinde maxima*omnium , qua ad puntìum A pcrtingcntcs intcr * 
circumterentias KF ABC interijciuntur , minima vero KT, vnde 
ZR! data minor eritquam FC, maior autem quàm -KT. * 

Quoniam i zittir eft , vt A G ad A Cita LZ ad Z N ex conftru- 
dione,&: ita 'quoque FC ad C X, erit FC ad CX vt LZ adZN U*t*t4 
&c conucrtendo vt C X ad FC ita ZN ad LZ, &:exiftcnte F in- 
ter C X eritdiuidendo,exiftcnte vero C intcr FX, ent componen- 
dovi FX ad FC ita LN ad LZ, & ita LR ad Zifc, dupla vide- 
licctad duplam, &: rurfus conucrtendo vt FC ad FX ita erit Zifc 
ad LR, fed FC maior eft quàm Z vtdcmonftrauimus, ergo bc 
FX quam LR maior erit. 

Et quoniam rcdtangulum FAX arqmle*cft quadrato A I,pro ti.s.ttt 
portionalcserunt FA AI A X, icd FA minor eft auàm AI, poni- 
turenim AI non minor maiore redarum A F AK, hoc eft nò minor 
quàm AK, ergo &: AI minor cr:t quàm AX , atque adeò FA 
multo minor. 

Et quoniam reftangulum LPR oftcnfum cft rqualc quadrato 
Lb, hoc eft quadrato AI, cui quoque gqaatur+& reftangulum u uttc 
* Ha FAX 




■0 
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FAX, 

Cl'Llt X- 

qualia 
lettan- 

gula 
FAX 

l p a, 

&c ideo 
propoc 
tion i- 

LPPR 

fedFX^ LPZ N * <^ N $ r 

composita ex extremis often fa ed: major quàm LR compofrta ex: 
medi js,ergo altera extremarum F A A X erit maxima, altera mini- 
ma, kd FA non eft maxima,quiaoftenfa eft minor quàm A X, er- 
go minima e*it,& ideò L P maior quatti A F . 

Aequxquoniam eft vt AG ad AC ita LZ ad Z N ex conftru- 
elione, ita*KT ad T V, erit LZ ad ZNf vt K T ad TY,SC con- 
uertendovt ZN ad LZita TY ad 1CT, & esiliente L intee ZN, 
erit diuidendo, exiftente vero Z inter LN, erit componendo , vt 
LN ad LZ, hoc eft vt LR ad Z % dupla videlicctad duplam,ita 
YKadKT, &: rurliis conuertendo vt Znt ad LR ira erit K Taci 
YK,fed Z ollenla eft maior quàm KT, ergo Se L R maior 

erit quàm YK. 

Etqiromamre&angulum LPRoftenlum eft xquale quadrato 
te s. ttt Lb, hoc eft A I, cai xquale* eft rectanguium YAK, erunt 
jt.sexti. «qualia reàartgiria L F& Y A K,&: ideo proportionales * L P Y A 
AK FRo (ed LR comparita ex extremis allenta eft maior quàm 
Y K compatita ex medi js , ergo altera extremarum LP PR mini- 
la» ?. ma *erit, aitera maxima , fed L P non eft maxima, eft enim minor 
quàm PR hoc eft quàmL C£, ergo minima erit , & ideò minor 
quàm A K. Cum igitur L P minor fitquàm A K, &c maior quàm 
A F, vrdemonftrailimus , poterit à pun&o A ad circumferentiam 
KF ducire&aipfì LPditfcreatixi^arum LN N b ^qtulLsquod 
crat oftendendum , 



Leni- 
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Lemma XXIII. 

SEdfit AT non maior minore re&arum A F AK. Re- 
dram ipfi LP, aggregato redarum LN Nb axuia- 
lem,poffeà putido A ad cucumfactuiain KF duci, ita 
ficmaoìfeftum . 

Iugan- 
tu r "KG 
KD, eil 
que pa- 
rallela; 
ducan- 
tut CY 
Y X fo- 
caii tea 
KTCD 
in pun- 
ftisYX, 
&c dupli 
cetur 

L N in 1 **. 

R. Eraoxqualeserunt LQ R.P. abarquahbus enim LN NR abla- 
tzfunt xqualcs NQ NP, quare redangulum P LQ, «quale cnt 
redansulo LPlWed redangulum PLQ xqualeert quadrato Lb, re- 
tta cairn Lb tang.tcirculum I'bQin b. quia redus ed angulus 
LbN in lemiarculo , ergo redangulum L P R, «quale cnt qua- 

dZ Su ptimam A F minor quàtn A K , ergo cum fu A I nonnuioc 
ouàm AF.feacnim ponitur «6 roaior minore rea arum AF Ak)ent 
KT "niaiòr qui ni FC, vndeipla KT 'maxima cnt omnium du £u* 
Siam per A, qua: intero rcumterentias KB A HC mterncin tur, 
mimmavcto FC. ltaqucZi* data minor cnt qua m KT, &. maior ^ „ e 

*QSontam igìtm t& Vt AG ad AC ita LZ ad ZN ex conrtiudione, 
&Sc<adCX,c:.t LZadZN vt FCad C X , & esiliente pundo N ^ 
incei LZ, cnt per conucrfionena fatìonis. exifteme vero Z intet L N, 
ttirconuertendo compoacudoque fcmrujscoiiuectendo, vt LZ ad 
f>J fri FC ad FX.hoc eft vt Zjji ad LR. ita F C ad F X, eli cnmica- 
i 'u 'ano dupli adduplttOKlW li.npliad fimolum, fed Z«* ollenla 




il 

eft ma- 
ior qua 
FC, er- 
go &c 
LRqua 
FX ma 
ior erit. 

Etqm 
reftan- 
gulum 
LPRo- 
ftéfum 
eft se- 
quale 
quadra 
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to Lb, hoc eft quadrato AI, cui quoque aguale eft &reftagulum 
f d r W a " a «UDtrcaangula LPR FAX, & ob id proportionales 
-L 1 F A A X P R, fed LR compofita ex extremis oftenfa eft maior 
quam FX compofita ex medi)s,ergo altera extremarum LP PR ma- 
xima*erit, altera minima, fed LP non eft minima, eftenimmaioc 
quàm P R quia a:quales funt LN NR, ergoipfa LP maxima erit 
& ideo maior quàm AF. 

Iam transfcratur,in femicirculis in quibuspun&um A exiftit in 
bafe DF, retìa AK ad contrariaspartesquemadmodum in prece- 
denti Lemmate fa&um eft , vt vna eademque demonftratio vtrique 
figura: conueniat. Quoniam igiturvt AG ad AC ita eft LZad ZNT 
u.sm 4 exconftrudione,&: ita*KT ad TY,erit KT ad T Y vt LZ ad ZN, 6c 
exiftenteNinter LZ, erit per conuerfionem rationis, exiftente vero 
Z inter LN, erit conuertendo Scomponendo aerurfusconuerten- 
dovt KT ad KY ita LZ ad LN, hoc eft ita ad LR, dupla vi- 
delicetad duplam,fed KT oftenfa eft maior quàm Z ergo &KY 
maior erit quàm LR. 
Le. smc Et quoniam reftangulum YAK a:quale*eft quadrato AI, prò- 
portionalescrunt A K A I A Y, led A K maior eit quam A I , po- 
mtur enim A I non maior minore reetarum A F AK, hoc eft non 
maior quam AF, ergo &c Al maior erit quam A Y, &: confequ en- 
te r AK multo maior. 

Et quoniam rertangulum LPR oftenfum eft a:quale quadrato 
Lem.s.J Lb, hoc eft quadrato AI, cui quoque aequatut*&: redangulum 
Y A K, gqualiaerunt re&angula YAK LPR, ac proinde propor- 
tionalcs Y A LP PR A K, fed V K compofita ex extremis maior 
eft quam L R compofita ex medi jsvtdcmonftrauimus, ergo altera 
Ler.% extremarum YA AK maxima *erit a altera minima], fed A K non 
eft minima,quia oftenfa eft maior quàm A Y,ergo maxima erit, vn- 

de 
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de LP minor quam AK. PÒtcrit igitur à pimelo A ad circumfe- 
rcntiam KF ducire&a ìpfi LP aggregato iettai um LN N b xqttt*- 
lis, oftenlà eli enim L P niaior quam A F, 6c iunior quam A K . 




Deinde fitAK minor quam AF. Ergo AI non crit maior quam 
A IC poniturenim AI non maior minore reAarum AF AK,qua- 
re FC maior *ent quam KT, Se ideo maxima * omnium quae pcr^Tjf* 
A ducuntur, &: inter circumterentias KF ABC inrenj ciuntur, mi- Vtm ' tu 
nimavero KT, vnde Z ifc data minor eric quam FC, maior autem^,,. 
quam KT. Quoniam igitur vt AG ad AC itaeft LZadZN ex 
conftrucfrone, &C ita FC*ad CX,ent FC ad CX ficut LZ zAlì.sm* 
ZN, &C exiltente N inter LZ, cnt per conuerlìoncm rationis, cxi- 
ftentevcro Z in tee LN.entconuertcndo «5: componendo ac rurfus 
conuertendo vt FC ad FX ita LI ad LN, hoc eft ita Z ad LR, 
dupla videhect ad duplam, (ed FC oltenlaelt maior quam Z er- 
go ÓC F X maior cric quam L R, . 

Et quoniam reftanguhim FAX acquale * eft quadrato Ar,pro- u.sjtt 
portionilcserunr F A AI A X, led FA maior eli qiuni AI, poni- 
tur enim A I non maior minore recìarum AF AK, hoc eli non ma- 
ior quam AKjergoòi AI maior ehi quam AX. vnde FA mul- 
to maior. 

Et quoniam recìangulum LPR. oftenlum cft xqualc quadrato 
Lb, lioc cft quadrato A I , cui quoque «duale* eft Se recìangulum u.s.nf 
FAX,cruntxquaIiarccìan^ula FAX LPR, Se ideo proportiona- 
les FA LP PR AX, fed P X compofira ex extremis oftenti elt 
maior quam L R compofìta ex mcdiis, ergo altera extremarum FA 
AX maxima * crit, altera minima, fed FA non ett minima , quia um.*.\ 
oftenfa cft maior quam AXj ergo maxima erit. Vnde LP minor 
quam A F. 

Eadcmratione, quoniam eft vt AG ad AC ita LZ ad ZN ex 
conftructione, &c ita * K T ad T Y , eric LZ ad ZN ficut KJ ad Ustti 
T Y,&:cxiftcntc N inter LZ,cnt per cottacruonem rationis t extfl ; 
te vero Z intcr L N, cnt conucaend o &c componendo ac turi i s con- 
nettendo! 
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uertendo, vt LZ ad LN, hoccft vt Z ad LR, dupla nempe ad 
duplam,ita KT ad YK,ied Z oftenfaeft maior quam K T, er- 
go &: LR quam YK maiorerir. 

Et quoniam vtrunquc reftangulorum LPR YAK acquale eft 
quadrato Lb, vel quadrato A I vtfeplusdemonftrauimus, eruntca 
redangula inter fe aequalia , & ideo proportionales L P Y A A K 
T*R, fed LR compofita ex extremis maior ed quam YK compofita 
toc medijs,ficdemonftrauimus,ergo altera extremarum LPPR ma- 
Ltm.f, xima*erit, altera minima, fed LP non eft minima, quia maior eft 
quam PR> funt enim ccquales LN NR, ergo maxima erit,atque 
adeo maior quam AK. Cumigitur LP maiorfit quam AK, Se 
minorquam AF, vtdemonftrauimns, poterità punfto A ad cir- 
cumferentiam KF duci retta ipfi LP aggregato re&arum LN Nb 
sequalis, quod erat oftendendum . 

Lemma XXIV • 

TVEniquc fit A I minor maiore redtarum AFA K,ma- 
iorautem minore. Oftendendum eftigiturrechm 
ipfì LP, fiue diiferentia:, fiue aggregato redarum LN 
Nb a^qualem^pofle à punóto A ad circumferentiam KF 
duci,dummodo data neutra rc&arum K T FC fic 
maior. Id autemfìcfiet . 

A pun&o A adeircumferentiam KF ducatur AM ccqualis AI 
Ltm.r c. fecanscircumferentiam AB C etiam produrla in O. Erit igitur 
ou.io M O * minima omnium, qua per A ducuntur, & inter circumferen- 
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tias KF ABC interijciuntur. lungantur ameni GK KD,quibus 
Mrallelasagantac Ci YX fecantes AK D A continnatasinpun- 
Ois YX, Scduplicetur LN in R. Er primumfiar LP diftercnua ro- 
datimi LN No, ea minor • erit quam Lb,hoccftquam AM. Re- 
liquutn eft :gitur vt ipla L P oftendatur non minor minore recìarum 
AF A K. Idautcm ficdemonftrabimus. 

Sitprimum A F minor quam AK. Quoniam igitur vt AGad £#.*.** 
AC ita cfl LZ ad ZN ex c< i fìn <TÌ ere &ita*FC ad CX, erti 
f C ad C X vt LZ ad Z N, &: Mittente N Inter L Z , erit per con- 
ucrfioncm rauonis, exiftente vero Z inrer L N , erit connettendo &: 
componendo acrurfns con ucrtendo, vt FC ad FX ita LZ ad LN, 
Scita quoque Z ad L R, dupla vidclicct ad duplam , fed FC ma- 
ior eft quam Z i^, vel ei rquallS, ponimi cium Z Ifc neutra reftìrum 
KT FC maior, ergo F X quamLR maior cnt, vel ipfi LPs. 
xquaiis . 

Et quoniam rcttangulum FA X sonale * eft quadrato AI, prò- Le.s.ett 
pornonaleserunt FA AI AX,lcd FA minor eli quam AI,poni- 
turenim AI maior minore reclamili FA A K, hoc eft maior quam 
A F, ergo Se A I minor entquam A X, vnde F A multo minor. 

Ftqnoniam LN N II, font xqualesex conftrudionc . (Nam LR 
faclaeYtduplaipfius LN) 6j xquales quoque ex conftru<fhonc NQ 
N P,crunt per additionemxqualium a-qualibus Si LOJRJP xquales, 
&ickoreftangulum PLQ.xqualc rertangulo LPR, (ed quadra- 
to Lb # xqualecft,recìaenim Lb tangitcirculum PbQjnb,quo J'- T '»if 
niamrcctus eftangulus Lb N in icmicirculo , ergo &redangulum 
LPR xquale erit quadrato Lb, hoc eft quadrato A I, i'ed eideai 
quadrato AI *xquatur &c rcdangulum FAX, ergoxqualiacrunt l*.s e?<- 
reftangula FAX LPR,acproindc^proportionales FA LPPRAX, tornii. 
fed FX compofita ex extremis often la eft rei maior quàm I R còpofi- 
ta ex medijs,vel ci xqualis , ergo fi fit ma ior , erit altera cxtremai uni 
FA AX*minima,(edoftcnfaeft FA minor quàm A X, Ergoipfr AF Lem 
minima erit,vndeLP guani AF maior, hoc eft maior minore recarti 
AF A K. Si vero FX nt xquabs L R , minor exrremarum , nempè 
AF, minori mediarum hoc eft jpfi LP * squali* erit. im.tt. 

I Sed 
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Scdfit AF maior quàm A K, &in femicirculis in quibns pan- 
fìli AcxiftitinbaiefcmiaixuHDF,tranfponatur A K in contraria* 
partcs,vtfaftumcft in prascedentibus . Quoniam icitur vt A G ad 
Usa* a Cita eft LZad Z N exconftrudione , &it**K T ad TY, erit 
KT ad TY, vr LZ ad ZN, &conuertendo vt T Y ad KT, ità 
ZN ad LZ, & exiftente L inter NZ erit diuidendo exiftente ve- 
lo Z inter LN, erit componendo vt YK ad KT ita LN ad LZ, 
&:ità L R ad Z ij*, dupla videlicetadduplam,&rurfusconnerten- 
dovt KTad YK itaent Zfl* ad L R, fed KT vcl eft maior quàm 
Z ^ 9 vel ei xqualis, ponitur enim Z 9* neutra re&arum K T F C ma 
ior,ergo & YK vel erit maior qnàm LR , vel ipfi L R aequalis. 
u.i.ttc Etquoniam rcfìangulum YAK aequale*eft quadrato AI, erit 
\ t A K ad A I, ita A ì ad A Y, fed AK minor eft qnàm A I , po- 
nitur enim AI maior minore refìarum AF AK, hoc eft maior 
quàm AK, ergo &c AI minor erit quàm AY, & per confequens 
A K multo minor . 

Etqucniamre&angulum LPR acquale eft quadrato Lbvtde* 
monftrauinuis, hoc eft quadrato Al, cuiquidem quadrato acquale 
i#./.«"*eft &: refìangulum YAK, arqualia eruntrefìangula YAK LPR, 
fcidcò proportionalcs YA LP PR AK, fed YK còpofita ex extre- 
mis YA A K vel eft maior quàm LR eompofitaex medijs,velei 
a:qualis,ficdemonftrauimus, ergo fi fit maior , erit altera extrema- 
rum YA A K minima, * altera maxima, fed AK non eft maxima, 
eft enim minor quàm AY vt demonftrauimus,ergo minima erit, &c 
perconlcquens LP maior quàm AK, id eft maior minore refìarum 
A F AK. Si vero Y K compcfita ex extremis fit asqualis L R coni- 
pofitx ex medijs,minor extremarum,hoc eft A K, minori mediarum 
quxeft L P a:qualiscrit. Cumigitur LP differentia refìarum LN 
N b oftenfa fu minor quàm A M, &c maior vel squalis minori re- 
starmi! 



htm 
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flarum A F A K, potcrità pundo A od circumfercntiam K F du- 
ci leda linea iplì L Pa:qualis,poteritouidc mduciadcnmcircuniic- 
rentiae K F portioncn^qux minore rcctaium AF AK, &iplà AM 
intercipit ur . 




iorquim L h, hoc eft quàm A M. Supcrcft igirur vtipfaLPoftcn 
datur minor niaiorc redarum AF AK vcl ipfi malori xqualis.Id au- 
tem fic net. 



Sitpnmum A F maior quàm A K. Quoniam igitur vt AG ad 
AC ira eli LZ ad ZN ex coDftrudione , & ita*FC ad C X, erit 
F C au C X , vtjLZ ad Z N, fic conucrrciuio ve CX ad 1- G ita 
ZN ad LZ, &exilìcntc pundo L intcr N7, crit diuidcndo,exi- 
ftentevero Z intcr L N, crit componendo, vt f X ad F C irà LiM 
ad LZ, &:ruilusconuertendo vt FC ad FX ita crit LZ ad LN, 
hoc ed ita Z Vfc ad L R, dupla videi icct ad duplam,fed FC maior 
eli qua ni Zk« vel ci xquahs, ponitur cnim Z$t neutra redaru KT 
F C maior,crgo &: F X quam L R maior enr, vcl ipfi L R arqualis. 

Et quoniam redangulum I- A X a:quale*eft quadrato Al, crit Le.s.tti 
vt FA ad A I ira A 1 ad A X, fed LA maior eft quàm AI, poni- 
tur enim AI minor maiore redarum A F AK, hoc eli minor quàm 
A F, ergo & Al maior crit quàm AX, &:ideò FA multo maior. 

Et quoniam a-quales flint L N N R, & a:quales quoque N Q. 
N P, erunt 8c reliquie LQ_ RP sequa les,&ob id redangulu LPR 
aquale redangulo P L Q^hoc eft * quadrato L b, vel quadrato A I, 
i'ed 6c redangulum FAX acquale eft quadrato AI, ergo aqualia ***** * 
erunt redangula FAX L r R, acproindeproportionalcs F A LP 
PR AX, fed FX compofita ex extremis maior eft, vel laltem squa- 
li! L R compofitx ex medijs,vtdcmonih*auimus, ergo lì fit maior, 
erit altera extremarum FA A X * maxima, altera minima » fed F A i em 9. 
non eft minima , oftenlà eft ennn maior quàm A X , ergo maxima 

1 2 erit 
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erit 7 &: confequenter L P minor quàm AF, hoc eft minor majore re- 
darum AFAK, fi vero FX fu requalis LR, maior extremarum 
Umai nenvpè AF, maiori mediar lunideit ipfi LP * suqualisent. 




Sed fit AF minor qttam A I< , & tramferatnr iti femicirculis in 
qtùbns punftum A «iftit in baie DF rccta AK ad conrrruias par- 
tes , vt prius . Quoniam igitur eft vt A G ad A C ita LZ ad Z N 

i#w.*.*«excoiiftru&ione-, Se ita* quoque KT ad T Y, erit KT ad T Y 
vt LZ ad ZN, &exiftente N in ter LZ,erit per conuerfionem ra- 
tionis, ■ esiliente vero Z inter L N , ent conuertendo &c componen- 
do acmrlus conuertendo, vt KT ad YK ita LZ ad LN, vel ita 
Zifc ad LR dupia videlicetadduplam,fed K T, vel eft major quam 
Z Jfe, velei jeqtialis, poniturcnim Zifc non maior quam KT,ergo 
& Y IC vel maior erit quam L R, vel ipfi L R a:qualis . 

Us.it < Et quoniam rc&angtdurti Y AK a:quale* eft quadrato AI,pro- 
portionaleserunt A K Ai A Y, fed A K maior eft quam A I, poni- 
turenim AI minor maiore reclarum AF AK, hoc eft minor 
quam AK,ergo& AI maior erit quam A Y, & confequenter AK 
multo maior* 

Et quoniam oftenfum eft reflangulum LPR acquale quadrato 
Xlj ,^Lb, hoc eft quadrato AI, cui quoque xquatur*& rc&angulum 
Y AK,a:qualia eruntreftangtila Y A K L P R>&: ideo proportiona- 
ksYALPPR AK, (ed Y K compofita ex extremis Y A A K 
maior eft quàm LR compofita ex medijs LP PR, vel ci a:qualis,vC 
l*ny demonftrauimus^crgofi fit maior,altera extremarum YA AK*ma- 
ximaerit, altera minima , fed AK non eft minima, quia maior eft 
quàm AY, vt demonftrauimus, ergo maxima erit, &: confequenter 
L P minor quàm AK, ideft minor maiore re&arum AF A K. Si ve- 
ro Y K compofita ex extremis fit squali* L R compofitx ex medijs, 
maior cxtremarum,nempè AK,maiori mediarù,idcft ipfi i P xqua- 
lis erit* Cum itaque L P oftenfa fit maior quàm A M, minor ameni 
Vii a:qualis maiori rettarum AFAK, poterit à punAo A ad d£ 
cumfercntianì ft F duci retta ipfi L P aggregato reftarum LN Nb 
fcqualis, petcrit quidem duci ad gam circumfaentjft KF partem, 
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àaz ma : orc recìarum AF AK Si ipfa A M intercipirar . Coflftat 
igitur redatti ìpfi L P, fiue differendae , Ime aggregatoretorum L N 
Nb xqaalem,poffe à pundo A adcirauniaeiuuui kF ducquoa 
crat dcmonltranduni • 



R 



Lemma XXV. 

Vrfus fu AI minor maiore reOarura AF AK, maioi 
autem minore. Sed Z # data inaiar fit minore retta- 
rum KT FC. Maiiifcftum c ftigitur,rcdamipfi Z^xqua 
lempoileaptariintcrcircumi'crcncias icmicirculorumcx 
vna cantam parte minimx,hoc eli intcr circumferentias 
qux minima & maxima mtercipiuntur. ltaquc oftenden- 
dum eli qaod à pundo A ad cam circumfcrentix KF par 
tcm,qux minima & maxima intercipitur,potcrit duci re- 
fe xqu.dis L P, dirVcrcnrix quidem rcebrum LN N b 
il altera ex reclis AFAK (ea icil.cer qux contermina 
eli maximx) minor fuentquàm rcliqua, aggregato vero 
fi maior. 




CTS vi- * u -■■'■■< R. 

Sit ptknS F C major quitti KT, ergo teda ipfi Z* «qoaliJ potcrit 
apiari intcr circufcrcntias MF OC tanmn%intercnaifercnti.is e:vm 
KM TO apiari nò poteft quia poniturZ iv maior minore rcctanim 
KT FC, hoceftmaiotipft KT qax maxima *eftommum dotta- 
rli™ per A qua ìncer drcamfefentias KM TO mrcviiaunnu-. 

Primomigitac fir AF ( ca fcilicct qua contermina cit maxime ums: 
T CI minor D qnàm A K- Fan, ex iuflu I emnutscV prxceptiqoartl 
faLPJ.fTcrentirnecìarwm LN Kb, ca erir minor quam 1 D>bCC 
dì cuàmAM, fiintcnimasq^le Lb Ahi ex confinicene . 



Ltrr? . i <f. 
e f tX €4 l 
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Iunganturautcm GK KD,cifquc parallela: ducantur CY YX 
fecantes AK DA continuatasinpundis YX, & dtiplicetur LN 

t. ■ £ R ^ Qil oniam igirurcft vr A Ci ad A C ira L Z ad Z N ex con- 
ftrudione, & ita F C *ad C X, erit F C ad C X, ficut LZadZN, 
& Mittente pundo N inter LZ, erit per con uetfonem rationis, 
cxiftente vero Z inter LN , erit conuerrendo & componendo & 
rurfus conuertendo vt FC ad F X ita LZ ad LN, & ita ad 
LR, dupla videlicet ad duplam, {ed FC cimi fitmaiorquam KT, 
&: ideo omnium maxima, maioreft quam Z^, poniturenim Ziti 
minor maxima , ergo& F X quam L II maior erit. 

li.sjté Etquoniamredangulum FAX a:quale* eft quadrato AI , pro- 
portionaleserunt FA Al AX, fed FA minor eft quam AI, poni- 
turenim AI maior minore redarum AF AK, ergo& AI minor 
erit quam AX,vnde FA multo minor. 

ìt.Tirtjl Etquoniamredangulum PLQJioceft L P R.x-quatur *quadra- 

u.$.9t6 to Lb hoc eft quadrato AI, cui quoque xquatur *&: redangulum 
F AX,#quilia erunt redangula FAX L P R , &c ideo proportio- 
nales FA LP PR A X,fed FX compofita ex extremis oftenfaeft 
maiorquam LR compofita ex medijs, ergo altera extremarum FA 
A X minima*erit, altera maxima, fed FA, cu ni fitoftenfa minor 
quam A X, non eft maxima, ergo minima erit, &: ideo LP maior 
quam FA. Cum igitur LP maior fitquam AF, &: minor quam 
A M vt demonftrauimus,potent à pundo A ad circuntfetentiam 
FM, hoceftadeam circumfcrcntix KFpartcm, qua minima , &c 
maxima intercipitur, ducireda ipfi LP difFcrentia: re&àrum LN 
Nb azqualis. 

Deinde fit AF (contermina maximee FC) maior quam AK. Er- 
go ex iuflu Lemmatis fiat L p aggregatum re dar uni LN N b , erit 
x.TV/y igitur LP maior *quam Lb, hoc eft, quam AM. 

Etquoniamvt AG ad AC ita eft LZ ad Z N ex conftrudione, 
Lt et<r ti ita* quoque FC ad CX, erit FC ad C X vt LZ ad Z N, &: 
conuertendovt CX adFC,ita ZN ad L Z &c exiftente L inter 
N Z, cnt diuidcndo cxiftente vero Z inter LN erit componendo 

vt FX 
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vt FX ad FC ita LN ad LZ>&rurfus conuertendo vt FC ad FX 
ka LZ ad L N,&ita Z 8* adL R, dupla vidclicct ad duplam, ied 
f C, cumfitmaiorquam KT &ob id omnium maxima , maior eft 
quam Z *,poniturenim Z ^ minor maxima, ergo &c FX maior 

critquamLR. _ ^ _ - , B T . . 

Etquoniamreftangulum FAX acquale Squadrato AI, critvt 
FA ad AI ita AI ad A X , fed FA maior eft quam Al.ponirur 
enim A I minor maiore reftarum A F A K, ergo &c A I maior erit 
quam AX,arqueadeo AF multo maior. 

Et quoniam rcftangulum PLQ hoc eft LPR arquale eft qua- 
drato L b, hoc eft quadrato A I, cui quoque xquatur * òc rettangu- ' ' 
lum FAX,xqualiaeruntreaangula FAX LPR,quarc propor- 
tionales*FA Lp PR A X, led FX compofita ex extremis oftenfa t 
eft maior quam L R com polita ex mcdijs , ergo altera * extremarum Um+* 
FA AX maxima erit, altera minima; fed AF, cumiìt maior quam 
AX vtdemonftriuimus,non eft minima, ergo maxima erit,vndeLP 
minor erit quam FA. Cumigitur LP minor fi tquàm AF, &: ma- 
ior quàm AM vtdcmonftrauimus, poterità pimelo A ad circum- 
ferentiam FM, hoc eft adpartem circumfercntix KF q tue minima 
&: maxima intercipitur,ducireaaipfi LP aggregato redarum LN 
Kb sequalis. 



ocd 
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Scd fit K T maior quàm F C, ergo retta ipfi Z a;qualis poterit 
àptari inter circumferentias KM TO tantum, Sitprimum AK(con- 
terminamaximae K T) minorquam AF. Ergoex iuflu Lemmatisfiat 
LP differentiaredtarum LNNb, ea minor critquàtn Lb, hoc eft 
quàm AM. 

lam transferatur AK ad contrarias partes in femicirculisin qui- 
buspun&um A inbafe DF exiftit . Quoniam igitureft vt AG ad 
ZtiìMt AC ita LZ ad ZN exconftru£tione,&: ita*quoque KT ad TY, 
erit KT ad T Y vt L Z ad Z N, & conuertendo,vt T Y ad K T ita 
ZN ad LZ, &c exiftente L inter NZ, eritdiuidendo, exiftente ve- 
ro Z inter LN, erit componendo vt YK ad KT Uà LN ad LZ, 
& rurfus conuertendo vt KT ad Y K ita erit LZ ad LN, de ita 
quoque ad LR dupla videlicet ad duplam, fed KT, cimi fit 
maior quàm FC Se per confequensomniù maxima, maior eftquàm 
Z i^, ponitur enim Z 9* minor maxima , ergo &c Y K maior erit 
quàm LR. 

us tte Etquoniamreftangulum YAK acquale *eft quadrato AI,pro- 
portionaleserunt AK AI YA, (ed AK minor eftquàm A 1, po- 
nitur enim AI maior minore rcttarum AF AK, ergo &c AI mi- 
nor erit quàm A Y,vnde AK multo minor. 

Et quoniam oftenfumeft re&angulum PLQ^hoc eft reftangu- 
lum LPR, xquale quadrato Lb, leu quadrato Al, cui quoque 

U.sjti x quale • eft &re£langulu YAK, erunta;qualiare&angula YAK 
L P R>& ideò proportionalcs Y A LP PR AK, fed YK compo- 
fita ex extremis oftenfa eft maior quàm LR compofitaexmedijs,er- 

Um>$. go altera extremarum Y A A K erit minima, * altera maxima, fed 
AK non eft maxima, quia oftenfa eft minor quàm A Y, ergo ent 
minima, &: ideò L P maior quàm AK. Cum itaque LP maior fit 
ouamAK, & minor quàm AM vt eft oftenfum, poterit à pun&o 

A ad 
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A adcircumferentiam KM,hoceft ad circumferentix Kf partem 
qucc minima & maxima intercipitur> duci reftaipfi LI? differenti» 
rcctarumLN N baqualis. 




Deinde fit AK (contermina maxima! KT,) maior quam AF. 
Trgo fiat LP aggregatum reftarum LNNb. Con fiat jgitur re- 
ftam LP maiorem effe quam Lb hoc eft quam AM. 

Et quoniam cft vt A G ad A C ita L Z ad 7 N , & ira K T ad 
T Y, entvt K T ad T Y ita LZ ad ZN, &: exiftentc N inter LZ, 
critper conuerfionem rationis, exiftentevero Z inter LN,eritcon- 
u ertendo&: componendo &: ruriiisconuertendovt KT ad Y K ita 
LZ ad LN, hoc eft ita Zikad LR, dupla videlicetad duplam , fed 
K T oftenfa eft maior quam Z^,ergo &: Y K quam LR maior 



crit 



Lt.s.etf 



Et quoniam reftangulum YAK a-quale *eft quadrato AI prò- te.sjtc 
portionalcserunt AK AI A V, led A K maior eft quam A I , po- 
niturenim AI minor maiorereftarum AFA K,ergo &: AI ma- 
ior erit quam A Y, &: confequenter A K multo ma ior . 

Poftrcmo quoniam reclangulum PLQJioceft LPR arquale eft 
quadrato Lb, leu quadrato AI, cui quoque a:quatur*&: reftangu- 
lum Y A K, xqualiaerunt rectangula YAK LPR, & ideo pro- 
portionales YA LP PR A K , led YK compofita ex extremis 
oftenfa eft maior quam L R compofita ex medijs , ergo altera extre- 
marum YA A K* erit maxima, altera minima, fed" AK, cum CitLfm.j. 
oftenfa maior quam A Y, non cft minima, ergo maxima crit , vnde 
L P minor quam AK. Cum itaque LP minor fit quam AK, &C 
maior quàm AM vt dcmonftrauimus, poterità punito A ad cir- 
cumferentiam KM, hoc eft adeircumferentia: K F partem, qux- mi- 
nima &c maxima intercipitur, duci retta ipfì LP aggregato re&a- 
rum LNNb sequalis, quod eratoftendendum . 

Sequitur fecunda pars conflruttionis Trollematis . 



K Deinde, 
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T^Pf Ìn w e / Vd « cadc "ì parte exiftantdati duo fenildrculi ABC 
Dfch Velpundum A fu in bafe femicirculi DF, &c fu in fcmicir- 
cuhs quorum alter in altero inckiditur, F C non rnaior quam A D, 
in oppoh us vero, quifeinuicem nonlecant etiamficompleantur, 
litnon minor, inrdiquisquomodocunquc. Atque tangentiumfe 
jnuiccmicmicirculorunìfitcontaausinpunao C, &oporteat inter 
circumferemias ABC KF ponere redam lineam squalem Z# 
Otta;, ita vtadpunduin A pertingat. Sumatur V G axiualis VC,& 
cctur 7 ^ bitanm in L, &fiat*vt AG ad AC ita quadratum 

m AK ad quadratum AL Simiiiter fiat vt A G ad AC ita LZad 
7 N , & in redam LN ducatur perpendicularis LO, a:qualis vero 
retta: Al,&coneOatut NO, &: centro N interuallo N L differen- 
ti*r«l aggregatoipfaram LZ ZN(differentia quidem fi pundum 
A fu in baieiemicirculi DF, aggregato vero fi extra)circulus deferi- 
batui lecans ON continuatali! in pundis P Q^&cà pundo A ad 
circumferentiara KF ducatur A E arqualis ipfi OP differenti^, 
ve! aggregatoipiarum ON NL. Quo autem calti OP fiatdiffe- 
rentia, quoue aggrega tum,infra dicemus , deinde fequentibus Lem- 
niatibus demonftrabimus eam redam pofleduci. Produda deni- 
quevbi opus exigit reda AE vfquead circumferentiam ABC in 
lì, reda EB problema efficiet. 

Secetenim B A etiam produda femicirculum D E F, aut circulum 
compleuimin H, &: conedatur GH,cui parallela agatur C S fe- 
cans EH, vel ei continuata: occurrens inS. Quoniam igitur redus 
eftangulus OLN, reda LO tanget circulum PLQjn L, vnde 
rcdangulum POQjcquale erit quadrato LO, hoc eftquadraro 
A I , fed &: redangulum E A S a:quale*eft quadrato A I , ergo 

r>#/r «qua}iaeruntre&angula POQJEAS, fedsqualcs lunt PO EAex 
con ftrudione, ergo & OQ^AS xquales erunt, quareper additio- 
nem ve) fubdudionem sequalium acqualibus, erunt xquales Se 
PQ_ES. 

Lt quoniam eft vt AG ad AC Ita LZ ad ZN exconftrudionc,& 
ita * quoque E B ad BS, erit E B ad B S vt LZ ad ZN, &: exiftente 
t,SJ " pundo B inrerpunda S E , erit conuertendo & componendo , exi- 
ftentc vero E tficcc SB, erit conuertendo &: diuidendo, exiftente 
denique S mrer EB, eritper conuerfionem rationis,&: conuertendo 
vt S E ad E B ita LN ad L Z, hoc eft ita PQ^d Z kì, eft enimea- 
dem rattodupH ad duplam,qtts iìmpliad fimplum , icd S E oftenfa 
eft «qualis ipfi PQ, crgo& EB ipfi Zn^xqualis erit. Pofita eft igi- 
tur inter circumfcrcntias ièmicirculorum reda EB arqualis Z^da- 
tx ; caque ad pundum A pertingit, quod tacere oportebat. 



In femicirculis aui fe inuicem tangunt } aut fccant etiam com- 
J pleti 



LIBER SECVNDVS. 75 

pleù facilita inuenitur quadratum A 1 y vt ctiam poH Lemnré 
quintum & fextumoflendimus.Txamm fecAVUÌlrU$>* puntlo A 
ad punttum fe£lionis y quod fit M y duEla re Eia linea, A M% * erit Um ** 
rt AG ad AC ita quadratum AK ad quadratum AAU ergo 
quadratum A Al quadrato Al tqualeerit . 

In tangentthus vero quadratum Al<tqualeeB quadrato AC. 
T{am cum rettangulum GAC * <e quale ft quadrato A K y prò- *J£%£ 
fortionales funt tres rett<t lme<e AG AK AC .Vt tgitur ÀQ'*< 
ad AC, prima videlicetad tertiamjta * erit quadratum Jecun- È Zu*d. 
dèe AK ad quadratum AC ter ti* . 

Quo autcm cafu 0 P fiat dtjfercntia reElarum 0 7^ 37 L, 
quove aggregatum >ratio hts confiat prtceptis . 

PRAECEPTVM I. 

SI AI non fit minor maiorcrcchrum AF AK,fiatOP 
difterentiarcótarum ON NL . 

PRAECEPT'VM II. 

SI vero AI non fit maior minore rc&arum AF AK,fiat 
O P aggregatum ipfarum O N N L . 

PRAECEPTVM III. 

CEd fi AI maior fit minore redtarum AF AK , minor 
aurem maiorc , quod quidem accidit in quibufdam fe- 
micirculisfcinuiccmfccannbiis,fiat OP fiuediffe renda, 
fiue aggregatum re&arum ON NL, dummodo Z 1 ^ da- 
ta non fic maior minore reótarum KT FC. Atquc hoc 
cafuredtaipfi Zi^ arqualis^poteritaptari intercircumfe- 
rentias fcmicirculorum ex vtraque parte f eófcionis, & ideo 
duobusmodis Problema abfolui.Nam fiOp fiat differcn 
tiapaptabiturearcdaintercircriferentiasfemicirculorum, 

K z -qua; 
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conueniat. Quoniam igitur eft vt A G ad A C ita LZ adZN ex 
conftrucìionc,^ ita M\T adTY>critKT adTY vt LZ adZN, & U.un i 
conuertendo vt TY ad KT ita ZN ad LZ, &: exiftente pondo 
Z interpunga LN, ent componendo, exiftente vero L intcr ZN» 
eritdiuidendo vt YK ai KT itìLN ad LZ.ideftita PQàd Z& 
dupla nempè adduplam,&: rurfus conuertendo eritvt KT ad Y K 
ita Z 1^ ad PQvfcd K T oftenfa eft maior quara Z ergo&Y K 
maior erit quàm PQ^, 

Etquoniam L O tangit arcatoti) POQ in L, recìus eft enim an 
gulus OLN ex conftruftione , redangulum C^O Pi squale *tnt$t&**9 
quadrato LO, hoceft quadrato A I, fedeidc quadrato AI a:qua- 
tor * & redatiguhim YAK, ergo rcctangula YAK QO P atqua- u.smì 
liacruot,& ideò proportionalcs Y A QO O P A K , fed Y K dif- 
ferentia extremarum oftenfa eli maior quàm PQ. diftcrcntia'media- 
rum,ereo altera extremarum Y A A K maxima èrit, v altera mini- Um t 
ma, fed A K non eft maxima, eft enim minor quam A Y vtdemon- 
Orauimus, ergo minima crit.vndc O P maior ent quàm A K. 

Ft quoniam eft vt AG ad AC ita LZ ad Z N ex conftruétio- 
nc&rita •PC ad CXi erit LZ ad ZN vt FC ad C X, &conuer- Lì.smì 
tendo vt z N ad LZ ita C X ad FC, Se exiftentc pondo Z inter 
putida LN, eritcomponendo,cxiftente vero L inter Z N, erit di- 
videndo, vt LM ad LZ ita F X ad FC, Se rurfus conuertendo erit 
vt LZ ad LN, hoc eft vt Z Ri ad P Qj dupla videlicct ad duplam, 
ita FC ad F X, fed Z oftenfa eft maior quàm FC, ergo &c P Q. 
quàm F X maior ent . 

Ft quoniam xqualia lunt reftangula POQ^F AX, (xqualibus j>/y 
enim eniadratis LO AI funt *xqualia,)proportionalcs erunt PO u.sjt* 
FA A X OQi fed PQ^iiftercntia extremarum oftenfa eft maior 
quàm FX diffemuia mediarom, ergo altera extremarum POOQ 
hoceft ipfa PO minima' cnt,&; per confequens minor quàm FA. um.i*. 
Cum igitur O P minor fit quàm AF,& maior quàm AK vt de- 
monftrauimus poterit à pondo A ndcircumfercnriam KF duci re- 
tta ipfi O P differenti» reftarum O N N L xqualis . 

In femicirculis feinuicem tangenribus latis eft oftendere rcttam 
OP maiorem effe quàm A K, ìeliquumcnim, hoc eftipfam OP 
minorem effe quàm AF mamfeftumeft. Nam cum fintxquales 
AC AI, vtinfra (ecundam pattern conftrudtionis problematis de- 
xnonftrauimus, & OP minor * quàm LO, ea quoque minor erit t Ttrtijl 
quàm AC, hoc eft quàm AF, lunt enim in huiufmodi femicircu- 
lis A F A C vna eademque Linea . 



Scd 
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Sedfit AKmaiorquàmAF. Ergo ponitur AI non minor quàm 
Ut» j j • ' vnde 5 C n i aior*entquàm KT, ac proinde maxima *om- 
• • 'niumquxad A pertingentes inter circumfcrentias KF ABC in- 
L:n.ip terijciuntur,minima*vcro KT. Itaque z$t minor eft quàm FC 
l,.,„s&c maiorquàm KT. Et quoniam reftangulum FAX sequale*cft 
quadrato AI, proportionales erunt FA AI AX, fed FA minot 
eft quam AI, ponitur enim AI non minor quàm AK, qua ma- 
jor eft quam A F, ex polmone, ergo & A I minor erit quam A X, 
vnde A F multo minor. ^ 

Xo,/^> tqU ° nÌam ^ t ^S^ d AC ita LZ adZNexconftrudione, 
' & ita quoque, F C* ad C X, erit FC ad C X vt L Z ad Z N,& con- 
uertendovt CX ad FCita ZN ad LZ, &exiftente pundo Z in- 
ter L N, ent componendo, exiftenrevero L inter ZN, erit diui- 
dendovt FX ad FC itaLNad LZ, & per confequens ita PO 
ad Z^, dupla videlicet ad duplam,&: rurfus conuertendoerit vtFC 
ad FX ita Z * ad PQ, fed FC maior eft quàm Z * vt demon- 
ftrauimus , ergo & FX quàm P Qmaior erit. 
lt.stt$ Et quoniam reftangulum FAX acquale* eft quadrato AI, hoc 
ìc.Tmij eft quadrato LO, cui quoque a:quale*eft &c reftangulum POQ, 
squalia erunt reftangula FAX POQ, & ideò proportionales FA 
PO OQj\ X, fed FX differentia extremarum oftenfa eft maior 
tmj§ quàm P differentia mediarum, ergo altera extremarum * F A A X 
maxima ent, altera minima,fed AF cum fit minor quàm A X vt 
dcmonftrauimus,noneft maxima,ergo minimà erit, &: confequen- 
ter PO maior quàm FA. 

Iamtranfponatur,exiftentepun<fto A in bafe DF>refta A K in 
contrariaspartes,vtreIiquumdcmonftrationis omnibus figuris con- 
ueniat. Quoniam igitureft vt AG ad AC ita LZ ad ZN, &ita 
KT ad T Y, erit LZ ad ZN vt KT ad T Y, & conuerrendo vt 
ZN ad LZ ita T Y ad KT, &exiftentepunfto Z inter LN, erit 
componendo,exiftentevero L inter ZN, eritdiuidendo vtLN ad 
LZ, hoc eft vt PQ ad Zj*c (eft enim vtrobique cadem ratio, cum 
fint hx illarum duplas ) ita Y K ad K T , & conuertendo vt Z 9* ad 
P Q^ta erit K T ad Y K, fed Z * oftenfa eft maior quam K T f er- 
go & PQ maior erit quam YK. 
B9.Ttftij Et quoniam reftangulum POQ acquale* eft quadrato LO, feu 
Li.j.tn quadrato AI, cui quoque xquale*eft rectangulum YAK,#qua- 
lia erunt re&angula POQJ'AK, quare proportionales PO YA 
A K OQiicd PQ differentia extremarum oftenfa eft maior quam 
Y K differerentia mediarum, ergo altera extremarum PO OQ, hoc 
eft ipfa PO, ent minima , Se ideo minor quam A K . Cum itaque 
PO minor fit quam AK,& maiorquàm AF vt demonftrauimus, 
poterità pundio A ad circumfercntiam KF ducire&aipfi PO dif- 
terentiareftarum ON NL #qualis,quoderatoftendcnduin. 
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Lemma XX VH. 

C Edfit AI nonmaiorminorcredtarum AF AK. Re- 
, ^amipfi OP aggregato rcótarum ON NL *qua^ 
lem, pofTcapunctò A adcircumfercntiam KF ducile 
demonurabimus % 

Conc- 
ftaturGK 
KD , cif- 
quc paral- 
lela agan- 
tur CY 
YXfccan: 
tes AK 
AC con- 
tinuatasin 
puftisYX. 
Et fit pri- 
mum AF - 
minor qua js^ 
AK.Ergq 
Alno erit 
maior qua 
AF poni- 
turem AI 
non maior 
minore ip- 
farum AF 
AK.Quarc 

Le.r3.17 KT maior*erit qnam FC, &ideo maxima ^omnium duftarutn 
Lc.u.ip per A qutfintereircumferentiàs KF ABC interijckinmr,minima 
vero FC, vnde data minor erit quam KT,maior autemquam 
Lcj.ttt FC. Etquoniam reftangulum YAK aequale*eft quadrato AI, 
propórtionaleserunt AK Al YA, fed AK maior eftquam AI, 
poniturenim AI non maior quam A F, qua: minor eft quam AK, 
ergo &c AI maior erit quam A F , &: per confequens A K multo 
maior. Transferatur autem enfiente A inbafe D F reda AK ad 
contrariaspartes, vtin preeeedemi Lenimate factum eft. Quoniam 

igitur 
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igiturvt AG ad AC ita cft LZ ad ZN, &£ ita KT ad TY , cric 
K T ad T V vt L Z ad Z N, &c cxiltcntc N intcr Z L , crit per con- 
uerlìonemrationis, exiftentc vero Z intcr LN, eritconucrtendo 
componcndoacruriUsconucrtendovt KT ad YK ita LZ ad L N 
hoc cft ita Z ni ad P Q,, dupla vidclicct ad duplam , fed K T ofteu- 
la cft maior quam Z9*, ergo &c Y K quam PQjìiaior crit. 

Ftquoniam re&useftangulus OLN ex conltrurtionc, recìa L O 
tangetcirculum P LQai L, &c propterca rcftangulum QO P acqua* 
Iccnt quadrato LO, led & rcrìangulum YAK xqualc* eli qua- u.s.m 
drato A I, hoc eft quadrato L O, ergo duo reftangula YAK QO P 
xqualia erunt , ac proindc proportionales Y A Q^O O P A K , icd 
Y K diftcrcntia extremarum maior eft quam PQ diftcrcntiamc- 
diarum vtdcmonftrauimus, ergo altera extremarum YA A K, hoc 
cftipu A K , quxoftcniacft maior quam A Y maxima * cric , vnde L*m.it. 
OP minor quam ipfa AK. 

Simihtcrquoniam eft vt AG ad A C ita LZ ad ZN ex conftru- 
Oionc, Scita* FC ad CX.crit LZ ad ZN vt FC ad CX, &: exi- l*s»$ 
(lente pundo N inter Z L entper conuerfionemrationis, cxiltcntc 
vero Z intcr LN t critconucrtcndo &: componendo &: rurùiscon- 
ucrtendovt LZ ad LN ita F C ad F X, hoc cft vt Z ^ ad PQJta 
FC ad FX ( cft enimeadem ratio LZ ad LN, qux Z^ ad PQ^ 
cum fmt hx ìllarum duplx) icd Z 9: oltcnia cft maior quam F C, er- 
go &: PQ_quam FX maior crit. 

Etquoniam rcdangulum POQ xqualc* cft quadrato LO, hoc , T trti 
Cft quadrato AI, cui quoque xqualc C&+6C rcdangulum FAX, ipfa u.s.et g 
duo redangulaxquaha crunt,&: ideo proportionales PO FA AX 
OQ.,led PQ.diftercntia extremarum oftenia eft maior quam FX dif- 
ferenza mediarum, ergo altera extremarum PO OC^ncmpc PO, 
maxima * crit, &: ideo maior quam FA. Cum igitur PO maior fif imiti. 
quam AF,& minor quam AK, vtdcmonftrauimus,potcntà pun- 
ito A ad circumierenuam K F duci ccdaipfi OP aggregato rccla- 
rum ONNL xqualis. 

Infemicirculisicinuiccmtangcntibusfatis eftvtre&a O P often- 
datur minor quam A K, vt tadum eft, nam ìplam O P maiorem el- 
le quam AF patet,quoniamxqualesfunt AC LO, vt infra lecun- 
dain partem conftrucìionis problematis dcmonftratumcft , &c OP 
maior eft quam L O, ergo U maior quam A Q hoc cft quam A F. 
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Deinde fit 

AK minor 

quàm AF. 

Ergo poni- 

tur A I non 

maior quàm 

A K, vnde 
L "+ "FC maior* 

erit quàm 

K T, ac prò- 
L# #j.i^ ind e maxi- p 

ma * omniu 

quxinrcr cir 

cumferétias K 

KF ABC 

intcrijciun- 

tur,ipla vero 

KT mini- 
ma. Itaquc 8* 

Z 9* data mi 

nor erit qua 

FC, Se ma- 

iorquàK T. 

Et quoniam 

re&agulum 

FA X squa- 
li., tt $ j e # C ft qua . 

drato AI, 
proportiona 
JeseruntF A 
AI AX, fed 
F A maior 
eft qua AI, 

poniturenim AX non maior quàm A K, qus minor eft quàm AF 
ex pofitionc,crgo Se A I maior crit quàm A X , &confcqnenter A F 
muJtomaior . 

Etquoniameft vt AG ad AC ita LZ ad ZN ex conftruttione, 
li., Mòte ita FC*ad CX, critFC ad CX vt L Z ad Z N, Se exiftente 
pun&o Ninter ZL, eritper conucrfionemrationis , exiftente vero 
Z intcr LN, erit conuertendo, Scomponendo Se rurfusconuerten- 
do vt FC ad FX ita ZL ad LN, hoc edita Zi* ad P(\> dupla vi- 
delicet ad duplam, fed FC oftenfa eft maior quàm Z^, ergo Se 
FX maior era quàm PQ^ 
idi ini, Et quoniam re&angulum P O Qjequale* eft quadcato L O, hoc 

Cu 
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cft quadrato AI, cui quoque xquatur* &c redangulum FAX, * 

acquahaeruntrcftangula FAX P 0 Q^&: ideò proportionalcs F A 

PO OQJVX, led FX diftercntia extremarum oftenù eli maior 

quim PQ.diftcrentiamediarutn,crgo altera extremarum, ipfa vide 

il?? F A ' qu * oftc . nfa cft maior 1 uàm Ax > maxima^erit vndc/« „ 
O P minor quàm A F. "m.f. 

Similitcr exiftente pun£o A in bafe DF, tranfponatur AK in 
partes contranas propter ianidittamcaufam . Quoniam igitur efl ve 
AG ad AC ita LZ ad Z N, &ita K T ad TY, erit LZ ad Z M 
iicut KTadTY, & exiftente pundo N in t er ZL, erit per con- 
uerfioncmrationis.cxiftcntcvcro Z inter LN, eritconucrtendo, &: 
componendo, idrurius connettendovi ZL ad LN hoc cft vt Zr* 
ad PQ^dupla videlicctad duplam,ira KT ad YK, (ed Z ma- 
ior eft quim KT, vtdcmonftrauimus,ergo&: PQjjuam Y K ma- 
ior erir . 

Poliremo quonia xqualia funt redangula P OQ YAK, vtrun- 
que emmxqualc # eft quadrato.LO, vcl quadrato A I, proportio- 
nalcserunt PO Y A A K OQ^icd PQ>ffercnua extremarum L.*?* 
oftenlacft maior quàm YK difterentia mediarum , ergo altera ex- 
tremarum ipia videlicct P O maxima * cnt , & oonfequcnter maior Lem 
quàm AK. Cum itaque PO maior fit quam AK, minor autem "* '* 
quàm AF vtdemonftrammus, potenti pun&o A ad circumferen- 
tiam KF duci retta ipfi P O aggregato redarum ON N L acqua, 
lis,quod oftcndifle oportuit . 

Lemma XXVIII. 

IAmfit AI maior minore reftarum AF AK minor au- 
tem maiore,quod quidem accidie in nonnullis femicir- 
culisfe inuicem lecannbus. Oftcndendum cftigitur, re- 
carci ipfì PO fiue diftcrentix fiue aggregato reóhrù OM 
NL arqualcm,poflc à puuóto A ad eircumferennam KF 
duci, dummodo Zij* data non fu maior minore reóta- 
rum KT FC. 

Iungantur GK KD, t* 
quibus parallela: ducantur 
C Y Y X , iecantes A K 
D A continuatas in pun- 
ùis Y X, &: à pundo A ad 
pujiftumfeftionisfcmicir- ^ 
L a culo- * 
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culorum, quod fu M, du- 
zm* catur AM. Ergo*vtAG 
ad AC ita erit quadratum 
AK ad quadratum AM> 
fed vt AG ad ACitaeft 
quadratum AK ad qua- 
dratum AI , ergo retta 
A M aequalis erit reftx 
AI vel OL. Primumigi- 
tur fìat P O differentia re- 
darumON N L, ea mi- 
nor erit quàm JLO hoc 
eft quàm A M , reliquum 
igitur eft vt ipfa PO oftendatur non minor minore rc&arum ÀF 
AK idautem fic fiet. 

Sitprimum AF minor quàm AK. Quoniam igitur vt A G ad 
AC ita eft LZ ad ZN exconftruftione, Se ita* FC ad C X, erit 
FC ad CX vt LZ ad Z N, &exiftente N inter ZL erit per con- 
uerfionem rationis , exifteme vero Z inter LN, erit conucrtendo 
componendoque aerurfus conuertendo vt FC ad FX ita Z L ad 
LN, hoc eft ira Z9* ad PQ^dupla videlicetad duplam>fed FCm* 
ior eft quàm Zk*. vel ci scqualis,ponitur enim Zj^ nonmaior mi- 
nore re&arum KT FC, ergofic FX quàm P maior erit, velipfi 
P Q sequalis . 

****** Fr quoniam rechinguJum FAX a:quale * eft quadrato AI, pro 
portionaleserunt FA AI A X, fed FA minor eft quàm AI, poni- 
tnr enim A I maioi* minore re&arum AF AK, hoc eft maiorquàm 
AF, ergo &: AI minor erit quàm AX, vnde FA multo minor. 
Ftquoniam LO tangit circuium PLQ^inL^eftangulumPQQ 
u.>.rts ^quafe erit quadrato LO,feu quadrato AI, cui quoque acquale * eft 
&: reftangulurn FAX, ergo re&angulum FAX «quale erit re- 
clangulo POQ. Vtigitur FA ad PO ita erit OQadAX, fed FX 
differenriaextremarumoftenfa eft maiorquàm PQjiifferentiame* 
diarunfr, velei aequalis, ergo fi fitmaior, altera extremarum FA X, 
hoc eft ipfa F A, qua oftenfa eft minor quàm AX, minima erit* 
Vnde P O maior erit quam FA, hoc eft maior minore rettarum 
AF AK. Si vero FX fit aequalis ipfi PQ^ minor extremarum, 
nenipè A F, minori mediarum hoceft ipfi PO «qualis*erit. 

Deinde fit AF maior quàm AK* Tranfponatur autem in fe- 
micircuhs in quibus punftum A exiftit in bafe DF retta AK in 
cetraria* partcs,vt fadum eft in praxedentibus , Quoniam igitur vt 
Lt.j.t/t AG ad AC ira eft LZ ad ZN ex conftruftione , & ita * KT ad 
X Y, erit KT ad T Y vt LZ ad ZN , &c conuertendo vt T Y ad 
KT ita ZN ad LZ, & exifteme putto Z inter LN, erit compo-, 
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nendo,exiftentcvero L in- 
tei N Z , eritdiuidendo vt 
YK ad KT ittLN adLZ, 
hoc cft ita PQjd 2r<, du- 
pia ncmpc ad duplam , Se 
rurlus conuertendocrit ve 
KTadYK ita Z * ad 
P QJcd KT vei cft maior 
quàm Z 9*, vcl ei xqualis 
ponitur enim Z ik non ma- 
ior minore reebrum KT 
p C , ergo &: YK vel erit 
maior quàm PQ^vclipfi 

PQ xqualis . 

Et quoniam re&angu- 

lum YAK acquale * eft 

quadrato AI,proportiona- 

leserunt AK AI YA,fcd 

A K minor cft quàm A I , 

poniturcnim AI maior mi- 
nore rcclarum AF AK, hoc eft maior quàm AK, ergo <Sc Al minor 

erit quàm A Y, &c per confequens A K multo minor . 

Et quoniam reftangulum POQjuquale cft quadrato LO tan- 

gcntiscirculurn PLQjn L, feu quod idem cft quadrato AI, cui 

?uoquexqualc*cft&:rc&an2;ulum YAK, ipfa re&agula Y A K Lt.sjti 
O Qjcqualiacrut,acproindcproportionales VA POOQAK, 
fed Y K differcntia extremarum maior eft vcl xqualis ìpfi PQ dif- 
ferente mediamm vtdemonftrauimus, ergo fi ijt maior, altera ex- 
tremarum Y A AK hoc cft ipfa AK qux oftenfaeft minor quam 
A Y, minima * erit, vnde PO maior cnt quam AK, hoc eft maior 
minore rcttarum AF AK. Si vero Y K differcntia extremarum 
aequalis fit PQ differcntixmcdiarum , minor extremarum , hoc eft 
A K, minori mcdiarum ipfi vidclicci P O xqualis * erit . Cum itaque 
PO differcntia rettarum ON NL oftenfa fit minor quam AM, &: 
maior vcl xqualis minori re&arum AF A K, potcrit à puncto A ad 
circunfercntiam KF duci refta linea ipfi Po xqualis,poteritcnim 
duci ad cam circumfcrentix K F portionem qux minore rettarum 
A F A K U ipfa A M mtcrcipitu': . 
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ScdfiatPO aggrcgatum 
redarumONNL. Eritigi- 
turPO maior qua LO hoc 
cft qua AM. Supcrcft igitur 
vt ipfa PO fit minor maiore 
redarum AF AK,vcl ipfi 
maiori arqualis . ld autem 
fic dcmonftrabimus. 

Sit primum AF maior 
quam AK, Quoniam igv- 
tur vt AG ad AC ita cft 
LZ ad ZN exconftrudio 
u.sm t ne,&ita*FC ad CX,erit 
vt FC ad CX ita LZ ad 
Z N, & conuertédo vt C X 
ad FC ita ZN ad ZL, 
&: exiftente putido Z in- 
tcr L N crit componendo, 
exiftente vero L inter NZ, 
crit diuidendo ve FX ad 
F C ita LN ad LZ , hoc cft ita PQjd Z 9*, dupla nempe ad du- 
riamo rurfus conucrtendo erit vt FC ad FX ita Z^ ad PQ* fed 
FC maior cft quàm velci crqualis,poniturenim Z 9* non ma- 
ior minore redarum KTFC, ergo &: F X maior crit quàm PQ, 
vcl ipfi P Qjcqualis . 

Et quoniam redangulum FAX «auole* eft quadrato AI, crit 
vt F A ad AI ita AI ad AX, fed FA maior eft quam AI, poni- 
turenim AI minor maiore redarum AF AK, hoc cft minor quàm 
AF, ergo & Al maior erit quam A X, atque adeo A F multo 
maior . 

Et quoniam «qualia funtredangula F AX POQ, vtrunque enim 
«quale eft quadrato AI, vel LO, proportionalcs crunt F A PO 
OQ.A X, fed FX differenza extremanì oftenfa eft maior vel squa- 
li* PQdifferentiarmediarum, ergo fi fit maior,erit altera extrema- 
rum F^L AX , ipfa videlicet FA maxima , *vnde PO minor erit 
quam FA, hoc eft minor maiore redarum AF AK. Si vero FX 
(ìtxqualis PQ^maior extremarum, nempe A F, maiori mediarum, 
ideft ipfi PO*a:qualiserit. ; 

Deinde fit A K maior quàm AF. Exiftente igitur pundo A in 
bafe DF, tranfponatur AK in contrarias partes vt fadum eft te 
prius. Quonia igitur vt AG ad ACita eft LZ ad ZN ex conftrudione 
&: ita*KTadTY,eritKTadTYvtLZ ad ZN,& exiftente pun- 
do N inter ZL, eritperconucrfionemrationis, exiftente vero Z 
inter LN, erit conuertendo Scomponendo, a c rurfus conuer tendo 

vt 
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n KT ad YK ita ZL ad 

LN, hoceft ita ad P^L 
dupla nempe ad duplam , (ed 
K T vcl eft maior quam Z 9* f 
vcl ci £qualis,ponitur cnim z *t 
non maior minore rc£tarù K T 
FC , ergo &c YK erit vel maioc 
g PQ^vcl eidem PQ^qualis. 

Et quoniam re&angulum 
Y AK 'xquale cft quadrato AI, 
proportionaleserunt AK AI 9 
A Y, fed A K maioreft quam 
A I , ponitur emm A I minor 
maiore redarum A F A K , 

hoceft minor quam A K, ergo &: AI maior erit quam AY 
coiifequcns A K multo maior. 

Poftremo quoniam xqualia luntrc&angul a YAK POQ^vtrim- 
queenim xquale cft quadrato AI vel LO, crunt proportionalex 
VA PO OQ^AK, fed YK diffeiemia extremarum oftenfaeft 
maior autxqualis PQ.differcnrixmediarum, ergo fi cft maior, alte- 
ra extremarum Y A AK>hoceftipfa AK erit * maxima ,& con fc- 
quentcr PO minor quam A K>id eft minor maiore rettarnm AF 
AK. Si vero YK differentia cxtrcmirum xqualis cft PQ differcn- 
tixmcdiarum, maior extremarum , hoc cft AK maiori mediarum, 
ipfi vidclicet PO,* xqualis erit . Cum igitur P O oftcnfi fit maior 
quam A M, & minor vel xqualis maiori reftarum AF A K, potè- 
ritàpunfto A ad circumfercntiam KF duci refta ipfi P O aggre- 
gato rectarum ONNL xqualis,potcrit cnim duci ad cam circumfe- 
rcntix KF portionem aux maiore rcclarum ÀF AK &C ipfa 
AM intcrcipitur . Conftat igitur reftam ipfi PO, (lue differenti», 
fiuc aggregato rettarum ONNL xqualem, poffe à puntto A ad 
circumlerentiam K F duci, quod crat dcmonftrandum • 

Lemma XXIXt 

RVrfus fit AI maior minore redhrum AF AK, mi- 
nor autem maiore, fed Z * data maior fit mino- 
re reótarum K T FC. Manifcftum cft igitur renani ipfi 
Z?k xqualem polle aptari tantum intcr ciicumfercnius 
quarpunfto fedionis & maxima intercipiuntur . Iuquc 
oftendendum eft, quod à puh&ò A ±à cam circ lì iv fc i i fi- 
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ti* KF partcm 3 qux maxima &punaofcdionis intc rei- 
pitur.potcritducircaraxqualis PO, dilfercntiarquidcm 
rettami* ON NL fi altera ex rcóbis AF ÀK, eafeilieet 
qu* contermina cft maxima:, minor fucrit quatti rcliqut, 
a gg rc g a to vero, fi maior . 

Sit primum F C ma-» 
iorquam KT. Ergo re- 
tta ipfi Zyt sequalis pò- 
terit aptariinter circum 
ferentias MF MC tan- 
tum , hoc eft intcr cir- 
cumferentias quae maxi- 
ma FC&: pundo fedio- 
nis intercipiuntur. 

Primum igitur fit AF * 
( ea feilieet qua: conter- 
mina eft maximx F C ) ^ A rie vxg- d 
minor quam A K.Ergo ex iuflu Lemmatis &: prarcepti quarti fiat PO 
differentiaredarum ON NL, ea minor erit quam LO, hoc cft 
quam AM. 

Conedanturautcm GK KD,eifque parallela; agantur CY YX 
fecantes KA DA continuatas inpundis YX. Quoniam igitur ve 
u.s.ttc AG ad AC ita eft LZ ad ZN exconftrudione,& ita*quoquc 
FC ad CX, erit vt F C ad C X ita L Z ad Z N , & exiftente N in- 
ter ZL, erit per conuerfionemrationis, exiftente vero Z inter LN, 
eritconuertendo & componendo & rurfus conuertendo vt FC ad 
ad FX ita ZL ad LN, hoc eft ita Zi* ad PQ, eftenim eademra- 
tiodupli ad duplumqux fimpliadfiniplum, fed FC cum fu maior 
quam KT, ac proindeomnium maxima, maior eft quam Zi*,po- 
nitur enim Z 9^ minor maxima, ergo & FX quam PQ maior erit. 

Et quoniam redangulum FA X a;quale* eft quadrato AI prò- 
portionales erunt F A A I A X, fed F A minor eft quam A I , poni- 
turenim Al maior minor e redarum AF AK,ergo& AI minor 
erit quam A X, &: ideo F A multo minor . 
u Temi Et quoniam redangulum P O Qxqualc * eft quadrato L O, hoc 
ìtuitc eft quadrato AI, cui quoque arquatur*& redangulum FAX, 
a-qualia erunt redangula FAX POQ^atque adeo proportiona- 
Jes F A PO OCLAX, fed FX differenria extremarum oftenfa 
eft rnaior quam PQ differenza mcdiarum,crgo altera extremarum* 
FA AX, hoc eft ipfaF A qux oftenfa eft minor qua AX,minima erit 
vnde P O maior erit quam AF. Cum itaquè PO maior fit quam 
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AF, &; minor quam AM vt demonftrauimus , poterita pun&o A 
ad circumtcrcntiam M F ( hoc eli ad cam circumferentia: K E par- 
ttn: quee maxima FC & pun&o le&ioms intcrcipuur) duci icfta 
ipfi PO diftcrcnua:re£tarum ON NL xqualis - 

Deindefit A F(con- 
termina Icilicct maxi- 
ma: FC) maior quam 
AK.trgo,cx luflu Lem 
matis,fiat O P aggrc- 
gaium redarum 1 > N 
ls L. Ipù ìgitur O P 
maior crit quam L O, 
hoc c(l quam A M . 

Lt qooniam ed vt 
A G ad AC ita LZ 
ad Z N ex còftrudio- 

ne, & ira*quooue FC *"WrHW / ^ 

ad CX , ent FC ad 
CX vt LZ ad ZN, 
&: connettendo vt C X ad FC ita crit ZN ad ZT , tz exiftente L 
inrer NZ, ent diuidcndo, exiftente vero Z inter L N, critcompone n 
do vt F X ad F C ita L N ad L Z, hoc ed ita P Q ad Z dupla vi- 
delicel ad duplam,& rurius conuertendo erit vt F C ad FX ita Zfts 
ad PQ, (ed FCcumfir omnium maxima, maior ed quam ZR*>qua: 
exdctcrminationc ponitur minor maxima , ergo &: F X maior ent 
quam P Q. 

Ecquoniamreft angolani FAX granale * ed quadrato A I, prò- u s 
portionaleserunt FA^ AI A X, (ed FA ma;oi eli quàm A I, po- 
nimi enim AI minor maiorc redaruir. A F A K, ergo &: AI ma- 
ior ent quàm A X, ic per con i e q u e n s FA multo maior. 

Sed quoniam aqualia ùint redar.gula FAX POQ, vtrunque 
cnim eortim arqualc cft quadrato AI, leu quadrato LO, piopor- 
tionalcs crani FA PO OQ A X , (ed F X differenti a extrema- 
rum oftenfa efl maior quam PQ ditVerenna nu d:ai um , ergo alte- 
ra extremarum P F A A X , id eft ipla E A , qu.v Qftenfa cft ma- um 
ior quam A X, maxima crit , per COttfcqucni ìgitur PO minor 
ent quam A F. Cum itaqtie PO minor (il quam A F , 6: maior 
quàm A M, vt ed oftcnfum.potcnt ì pundo A ad urcumferentiam 
M F( iddi ad partem arcumferent x KF qua: maxima &: pundo 
feflionibintereipitui) duci leda iffi PO aggregato redarum ON 
N L squali* . 
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Scd fit KT maior quàm 
Te. Ergo retta ipfi Zb^ x- 
qualis potcrit aptari intercir- 
cumfercntias MK MT tan- 
tum. Primum igitnr fit A K 
( contermina maximx KT) 
minor qu à m AF. E rgo e x in f- 
lii lemmatis fiat PO diffe- 
lentia re&arum ONNL, ea 
minor crit quam LO, hoc 
eft quam A M. 

Iam transferatur AK ad 
contrarias partesin lemicir- 
culis in quibus punttum A 
in baie D F exiftit.Qiioniam 
igiturvt AG ad AC ita eft 
LZ ad ZN ex conftruftio- 
Lt.sMtnt* & ita* quoque KT ad 
TY, erit KTad TY vtLZ 
ad ZN, &C conuertendo vt 
T Y ad KT ita ZN adZL, &: exiftente Z inter LN, erit compo- 
nendo, exiftente vero L inter N Z, erit diuidendo vt YK ad K T 
ita LN ad LZ, hoc eft ita PQjd Z% dupla videlicet ad dupla,& 
rnrlus conuertendo erit vt KT ad Y K ita Z ^ ad PQ, fed K T, 
cum fit maior quàmFC, &: ideo omnium maxima, maior eft quàm 
Zk*, poniturenim Z 9* minor maxima, ergo & YK maior erit 
quam PQj 

Le s etf Etquoniamre&angulum YAK acquale* eft quadrato AI,pro- 
portionales erunt AK Al YA, fed AK minor eft quam AI, po- 
nitur enim AI maior minore rectarum AF AK, ergo&: AI mi- 
nor eritquam A Y> &c conlequenter A K multo minor. 

Sed quoniam reclangulum POQjrquale eft quadrato LO, feu 

sc.Tenij quadrato AI, cui quoque aquale* eft &: reftangulum YAK, axfua- 

Lt.s.ett Jia crunt reftangula YAK PO Q^ac proinde proportionales Y A 
PO OQ_AK, led YK differcntia extremarum oftenia eft maior 

itm.iù. quam PQ differentia mediarum , ergo altera extremarnm* Y A 
A K, ipfa nempe A K ( quam demonftrauimus minorem effe quam 
A Y) minima e rit, vnde PO maior eritquam AK. Cumigitur PO 
maior fit quam A K, & minor quam AM vt demonftrauimus, po- 
tcrit à punCto A adeircumferentiam MK (hoc eft adeircumferen- 
tix K F partem, qua; maxima KT, &c punttofe&ionis M intercipi- 
tur) duci redaipfi PO differenticcreftarum ON NL a:qualis. 




Deinde 




LIBER SECVNDVS. 91 

Dcindcfit AK(con- 
termina maximx KT) 
maior quam AF. Er- 
go ex tuffi! Lemmatis 
fiat PO aggregatimi 
rc&arum ÒN NL. 
Erit igitur P O maior 
quam L O , hoc ed 
quam A M . 

Et quoniam e fi vi , - 

AG ad AC ita LZ 
ad ZN, 5c ira K T ad 
T V , cnt KT adTY 
vt LZ ad ZN\&:cxiflcnte NinteiZ L 7 crit per comicrfioncm ratio- 
ni& exiftcntcveroZ iotcr L N , erit conuertendo 8f componendo ac 
rurlus conuertendo vt KTad VK ita ZL ad LX, hoc eli ita Z$t ad 
P Q» dupla nempc adduplam,fed K T ollcnlaeit ina;or quàinZi^, 
CrgO & V K quam P Qjnaior erit . 

Et quoniam rectangulum YAK 4 acquale cft quadrato AI, prò- Lt.sjté 
portionaleserunt A K AI V A,lcd A K maior eft quam AI, poni- 
turcnim AI minor maiorc recìarum AB AKj ago Se Al maior 
erit quam Y A, atqueadco AK multo maior. 

Denique quoniam re&angulu POQ.j*qualc*eA quadrato LO, leu j*.r#r/$ 
AI, cui quoq; a:quatur*£c redangulu Y AK.aMtialia crunr rcctàgula * * 
YAK POQjdcoq; proportionales YA PO OQ^AlvVcd YKdirìereti- 
tia exrremarumoitcnla eli maior quàm PQ^dlffcrentia incdiarum, 
ergo altera extremarum • Y A AK,iptancmpc A K» (qugoftenfa Ltm.io, 
eli maior quàm Y A) maxima crit,vnde Po minor erir.quàm AK. 
Cum igitur PO minor fit quàm A K,& maior quam AM vteftde- 
monftratum, potenti pnn&oAad circumferentiam MK, (hoc cft 
ad drcumfcrcntiac KF partemquaniaxima K T, &puri&ofc&iou 
nisM intcreipitur durire&aipfì PO aggregato rccLarum ON NL 

arqualis. Quare conftat propofitum. 



St([uitiir tenia, feu r vltirn.\ pars conflruthcnis PtMematii . 



M 2 



9i APOLLON1I REDIVIVI LIBER IL 

Sed tangentiumfeinuicem fcmicir 
colorimi ABC DEA fit contaftus 
inpunfto A, &oporteatinter eorum 
circumfcrctìas ponere redatti lineam 
xqualem datx, ita vtadpundum 
A pertingat. Fntvt DC ad CA ita 
Zik ad aham, qux fit X. QuoniamA 
igitur DC maxima eft omnium qiiae z ' 
ad pun&um A pertingentes inter cir- 
cumferentias ABC AED intcrijciun- 
tur, rcda vera Zik ponitur minor ma- 
xima , cnt D C maior quàm Z id eft 
prima quatuor proportionalium maior 
quàm tertia, ergo & lecunda CA ma- 
ior ent quàm X quarta. Vnde in lèmi- 
circulo ABC poterit aptan retta linea 
aqualìsìpfi X. Aptetur ergo, caque fit AB, qux produca feceteir- 
cumferentiam AED in E,&: iungantur BC E D. Anguliigirur ABC 
AED in femicirculis redi crunt,& ideo a:quales, ac proinde paralle- 
la BC ED; quarc in prima figura, vt A C ad CD itacrit ABadBE 

Et quoniam eft vt D C ad CA ita Zifc ad X ex conftrudionc, 
eritconuertendo vt AC ad CD ita X hoc ed AB ad Z 9* , fedvt 
A C ad CD ita oftenfaeft AB ad BE, ergo BE a:qualis erit Z^. 

In fecunda vero Figura, cumfint arqualesanguli ABC AED, vt 
demonftrauimus,&: asquales quoque anguli ad A qui iuntad vcrti- 
cem, fimilia erunt rriangula ABC AED. Vt igitur DA ad AC ita 
crit E A ad AB, & componendo vt DC ad CA ita EB ad BA,hoc 
eft ad X , fed vt D C ad C A ita eft quoque Z 9* ad X ex conftru- 
&ione,ergo EB <xqualiserit Z9i data;. Pofitaeft igitur inter circum- 
ferentias femicirculorum ABC DEA re&a linea EB, eaque ad 
punftum A peiungit,quoderatfaciendum. 




FINIS. 



ERRATA. ?j 



pAj.f. lin.vlt.AH fcribe A K 
Pag.6. Un. io.' ad AG fcribc ad AC 
Pag*7« lin.14. Acqua: fcribe Acquò 
Pag.9. Im.i $.itactitfcnbecrit 
Pag.i 1 . figura: Lemmans Vili, pofir^ 
Umt prarpoftero ordine, ltaquc ca quae 
poltehor cft ìntcllisjatur prior . 
Pag.11. lin.i6.&Fl5fcnbe& FB 
Pa^.i 9. Iin.j.& ccwifcqucntcr maior fcri- 
bc minor 

Pag.1 1 . hn. ! 9. & AF minor fcribc maior 
Pa<:.ead.hn.io. AS , minoi fcribe AQ^ 

nurioc 

Pag.& lin.cad.muko minor fcribc multo 
maior 

Pag.;c.in enarra figura luterà S qua: eli 
in linea 1 A profeta feri benda cit Y 
Pag.;i.lin.i4. lìtque fcnbefintque 
Pag.;9.hn.i$.mmor *quam kribcmi- 
noi quam 

Pte-4t.lin.t7.dc perconfequens maior 

fcribc minor 
ftg.eadjM.i4. quam A E fenbe A F 
Pau.ead.lin.i6.<c\: AF minorerà quam 
A^> 8cA£ multo minor,arqi»c minor 
&AN fcribc & A F maior cut quam 
AQJfc AL multo maior, acque ma- 
ior & AN 
IVig «ri lin.jrT ninm FA fenbequam ca 
Pag^auklin.39. A I AK knbc Ai AK 

vtm fcqocnóbusrtwuris 
Pa <M ' • 1 1 n . 5 1 . S£m£B fcribc uà SE 
ad E B 

Pac.45.l1n.1-.qnam AK fcribe A Q_ 
Pag.cad.iin.r- Acque falbe Acque 
Pag.4f.rin .n.ivqiulis A N fcribc A FI 
In quima figura Lcminatis XX Intera K 

infera fiat R 
Shniluerin quinta figura earum qua: rc- 

fcyìanffag-ff- lincia K infera fiat R 



Pag.co.lin.pcnult. ANQjcribe NÀQ- 
Pag.fi.hn.6. ve IL 13 BS fcribe vt £3 
ad BS 

P.ig.f i.lin.vlt. in N fcribc in H 
Pag. n» Ini. 5. LG (cube Lb 
In liguris ad pnmam & fccundam pnr- 
tem Lemmatis XXI. pertincntibus 

in quibui geminata clt linea AK, dclc 
eam qua: clt extra Icmicirculum D E P 
ex: c^fiiram Intere K rade 
Pag.60. hn.i 9. Aequa: fcribc Acque 
Pag.71. lin.ij.ernnt fcribe crune 
Inter pag.^4. ex' ^c. in fguris ad fccun- 
dam partem Problcmatis pertinenti- 
bus in quibus punchim A c xi Ili t in ba- 
fe femicirculi 1)F doeft lirtera T ex- 
cepto in figura leptima . iraque Icribc 
etili ÌUKta luterani A vt punchim T 
idem lìt quod A prout citili figura fe- 
ptnna . 

Pag.79.in figuri* in quibus pundhim A 
exilht in bafe D ir fcribc luterani T 
vbi dècA ita vt puncium T idem ilt 
quod p uncinili A . 

Pajj.So. in linea A K figurar prima: *\bì 
iecat femicirculum A C fcribc lute- 
rani T 

Pag.cad. in linea K A produdta fecunda; 
tigur.T fcribc littecain Y quuulccft 

Pag.cad.' lui. antcpenult. quam AF fcri- 
bc A Y 

Pag. Si. luterani K qua* ed in rircumfc- 
rcntia D t h figline ftcUDCbc incide, 
prout india; fune & aliar fubtus 
Pag.84. lin-H- F A X fcribc FA A X 
Pai'. 91. in fccunda figura trasfer linearti 
A R ad con tran as patta , <5c littcram 
K qua* clt ìncircumfcrentia DLF 
I incide 
Pag.cad. hn. 21. multo fcribc multo 



N 



